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1639 AVEC PRIVILEGE

BROVILLON PROIECT D'VNE ATTEINTE AVX

" euenemens des renicontyes dis Cone auec ynPlan, Par L, S, G, D, L,

0 L neforapas malaifé de faireicyla diftin@ion neceffaire Jrentre les impofitions de
N IS nom, autzement definitions,les propofitions, les demonitrations, quand clles font
NE en funitee, Etles autres efpeces de difeours non plus que de choifirentre les figures
celle quid raporeau periode ?u'on lit, ou defaire ces figures fur le difcouts,
~ Chacun penfera ce quiluy femblera conuenable ou de ce qui eft icy deduir, on de
la maniere de le déduire, & verraque laraifon cffaye 3 cognoiftre des quantitez infinies d'vne
part; enfemble de celles qui s'apetiffentiufques A reduire leurs deux extremitez oppofées en
vaefeule, & que Pentendement s'y pert, non (eulement X caufe de leurs, imaginables grandeur
& petitefle, mais encore i caufe que le raifonnement ordinaite le condgit 2 en conclure des pro=
prictez , d’o il eft incapable de comprendre comment, c'eft queelles font.

Icy toute ligne droicte eft entenduté alongée au befoin i finfiny d'vae pare & d'autre,

Vn femblable alongement & diftance infinie d’vne part & d'autre en vne droice , eft icy
;ep;afemé par vne rangée de poin&ts alignez d'vae part & dautre en fuitte de cexe

roicte, ,

Pour donnera entendre de plufieurs lignes droictes, qu'elles font toutes catre-clles ol bien
paralelles, od bieninclinéesd mefme poiné. 1l etticy dict , que toutss ces droictes fontd'vae
mefie ordonnance entre elles, paroti fon conceura de ces plufieurs droictes, qu'en I'vae auffi
bien qu'en lautre de ces deux efpeces de pofition ellestendenttoutes 3 vn me{meendroi.

L'endroi® auquel on.congoit quetendent ainfi plufieurs droictes en I'vne anffi bien qu'en
l;‘:ugxé: de ces deux efpeces de pofition , eft icy nommé, bur, de Pordonnance de ces

oittes.

Nems; impos

5

Ordonnance
de lignes
droiétes,

But, d'vne or-
dennanceds

Pour donner 3 entendre U'efpece de pofition d'entre plufieurs droictes en laquelle elles dmides,

font touces paralelles entre elles, il efticydit, que toutes ces droites font entze elles d'vne
mefme ordonnance, dontle buteft i diftance infinie en chacune d’elles d’vne pare & d’autre,

Pourdonner } entendrel'efpece de pofition d’encre pluficuts droictes,, en laquelle elies font
toutes inclinéesd vn mefme poindt, il elt icy dit, que toutes cesdroictes font entre elles d'vae
meline ordonnance, dont le buteft 3 diftance finie en chacune d’elles,

Ainfi deux quelconques droites en yn mefme Plan, font entre elles d'vae mefme ordonnane
ce,dont le buteftd diftance ou finic, oninfinie,

Icy tout Plan eftentendu parcillement étendu de toutes parts 3 Pinfiny,

Vie femblable éeendué d’vn Plan Ainfini de toutes parts, eft icy reprefenté par vanombre de
poinéts femez de toutes parts aux extremitez du Plan, ,

Pour donner 3 entendre de pluficurs Plans, qu'il's font tous entre eux ou bien paralels, ou

bieninclinez A vac mefme deoicte , il efticy dict, ?ue tous ces Plans fontentre eux d'vne mef> Ordonnance
t

me, ordonnance, par oli 'onconceuera deces plu
de ces deux efpeces de pofition , ils tendent tous 3 vn mefime endroit.

eurs Plans qu'en I'vne auflibien qu'en Pautre A Plans,

L'endroit auquel on congoit que tendentainfi %ﬁeurs Plans en I'vne auffi bien quien I'an= gy ome oye

ere de ces deux efpeces de pofition, efticy nommé,

Pour donneri entendre I'efpece de pofition d’entre plufienrs Plans, en laguelle ils font tous
parallelsentre cux, il efticy dit que tous ces Plancs font entre eux d'vae mefme ordonnance,
dont le but eft en chacun deux A diftance infinie de toutes parts, |

I'our donner 3 entendrel'efpece de pofition d’entre plufieurs Plans enlaquelle ils font tous
inclinez A voe mefine droi@e, il efticy dit que tous ces Plans font entre eux d'vne mefme ordone
nance, dout le but eften chacun d'eux A diftance finie,

Ainfi deux quelconques Plancs font entre eux d'vne mefme ordonnance, dont le but eft en
chacun d'eux A diftance ou finic ou infinie,

En conceuantqu'vne droicte infinie ayant v point immobile (e meut entoute [alongueur,
onvoid quaux diuerfes places quelle prend en ce mounement, elle donne ou reprefente com-
me [:!iiucf{fes droites d’vne mefine ordonnance entre elles, dont le but eft fon poind im.
moblie. '

Quandle poin& immobile de cette droifte y et} diftance finic, & qu'ellefe meuten v Plan,
onvoid qu'aux diuerfes places quelle prend en ce mouuement elle donne oureprefente comme
divetfes droictes d'vne mefime ordonnance entre elles, dontle but {fon pondt immobile) eft
enchacune dellesk diftance finie, & que tous autre poinét que immobile de cette droidte va

traceant vne ligne fimple yniforme, & dont les deux quelconques parties fone d'vze mefime

¢, deYordonnance de ces Plans, donnance de
Pians,



Trone.
Neeuds.

Ramean,

Rameaux
droids,
Rameau def-
ployéauerde,
Rameau plié
al tronc,
Brinde Ra-
feau,

Poinit cimun
Engagé,

- Poinlt comun
defgagé.

Poinlts dvne
conple meflez
anx poinits
dvne autre
couple,
Poinéts dvne
conple dénie-
lez anx poinits
d'vne antre
conple,
Borne,

Bornale droi-

Qe, '
Couple ds.

Bornales

dfOi&fSo

% .
conformation,&conuiennent entre elles;c'eft i dire,corbée en pleine rondeur autrement 1a cir-

¢

 culaire toufiours égallement éloignée du poind immobile,

- Quand le poinct immobile de cette droicte y eft 4 diftanceinfinic, & queelle fc meut en vn
Plan, on void quaux diuerfes places qu'elle prend en fon mouuement, elle donne ou repre-
fente comnie dinerfes droictes d'vne mefime ordonnance entse elles, dont le but (fon poinct
immobile) eftenchacunes d'clles diftance infinie d'vne & d'autre part,& que tout autre poinét
quelimmobile de cette droicte va traceant vae ligne fimple vniforme, & dont les deux quel-
conques parties font & vae mefine conformation, coufiours'égallement éloignée du poinét im-
mobile, & conuiennent entre elles, affauoir vneligne droi&te & perpendiculaire 3 celle qui fe
meut. Et fuinantla poinéte de cette conception, finalement on y void comme vne efpece de 'ta=
rort entre la ligne droiéte infinie, qui eft perpendiculaire A plufieursautres diverfes droictes, &

2ligne courbée d'vne courbure yniforme & qui eft toufiours également éloignée du bue-de

‘plulicurs droies d’vne mefime ordonnance  diftance finie s c’eftd dire, le rapport de la ligne

droicte infinicavec la circulaire en (2 pleine rondeur, en fagon qu'elles parroiffent eftre denx
efpeces d'vimefme genre, dont on pent énoncer le tracement en mefine parolles.
uand 3 divers poinéts d'vne droicte paffent indifferemment diuerfes autres droi@es, cette

droicte enlaquelle fontles poindts eft icy nommée Tronc,
Les poinéts de ce tronc anquel paflentaiafi d'autres droi&es y font nommez Nauds,

L quelconque autre droiéte qui paffe 3 va de ces nceuds eft 2 Fégard du tronc nommé - .

Rameas,
Quand deux rameaux (ont paralels entre eux ils y font nommez Rameanx droicts,

- Quand vn rameau coupe le tronc oufefcarte dutronc, il efticy nommé Ramean defployé an

ttonc,
Vne quelconque piece ou fegment du tronc contenu entre deux quelconque neeuds du mefme

tronc eft icy nommé Ramean plié, au tronc,
Chaque piece oufegment d'vn rameau contenutentre fon nceud & quelque autre rameau de

fon neeud, efticy nommé Brin de ce rameau. |

uand er vnedroiéte A F H, vnpoiné A, eft commun chacune desdeux piecesAF, AD,
ourbien ces denx pieces font placéesfepagément, I'vne A F, d'vne part, &l'autre A D, de lautre
patt de leur poinét commun A, qui par ce moyen eft entre elles deux, ot bien elles font placées
toutes deux conjeinétement d'vne mefme part de leur poin&t commun A, quiparce moyenn'eft
pasentre elles deux,

Pour donner a entendre [efpece de pofition de leur poin&t commun au regard d’elles quand il
eftentre elles deux, il eft ic ;it queleur poinét commun A, eft Engagé entre ellesdeux, -

Pour donner 2 entendre lefpece de pofition deleur poinét commun, au regard delles, quand .-
21 n'eft pas entreclles deux, il efticy ditque leur poinét commun A, cft defzagé d'entre elles

cux. -
Quand envnedroite DF, il ya deux couples de poinéts C G, D F, oil bien I'vn des poinds
C,del'vne destouples C G, eft placé entre les deux poinés de I'autre couple DF, & l'autre
0in& G, de lamefme couple C G, efthors d’entre les deux mefmes deux poin&s de l'autre cou
le D F. ot bien les deux poinéts d'vae mefme couple C G, font de mefme tous deux, ou entre
ou hors d'entre les deux poin&@s de I'autre couple D F. '

F'ourdonner dentendre 'efpece de pofition des poinéts d'vne de ces deux couples au regard
des poinéts de Pautre couple, quand I'vn despoinétsd'vne cc%plc C, eft entre, & que fonaccou-
plé G, eft hors d’entre les poin&s de 'autte couple, ilefticy dit, que les poinéts de I'vne des
couples font meflez aux poinéts de l'autre couple.

Pour donneri entendre Pefpece de pofition des poinéls d'vne de ces deux. ouglcs ,auregard
des poinéts del'autre couple, quand les poinéts d'vne couple font tous deux femblablement ou
entre, ou hors d’encre les poin&s de lautre conple, il eft icy dit, que les poin&ts d'vne couple
fontdémeflez aux poinéts de Pautre couple. ' ' c

%ﬂnd en vn Plan quatre poinéts ne font pas tous en vne mefme droicte,chaque de ces poincts
eft 2 Pégard des autres icy nommé Borwe, . . ’ .
- Chaque droicte qui pafle 3 deux quelconques de ces quatre bornes eft, 3 '"égard deces poindls,

icy nommée Bornale droicte.
-Les deux droictes qui paffent Pvne aux deux, & 'autre aux deux autres de quatre bornes,fons
couplées entre elles & nommées couple de Bornales droiétes. '
Cgaque bornaledroicte peutd Poccafion eftre vn tronc, |
Propofition comptenant les 5. & 6. du {econd des Elemens d’Euclides,
Propofition comprenant les 9, & 10,.du-3, des Elemens d’Euclides.
Propofition comprenantlcs 35, & 36, duj. des Elemens d'Euclides.
.Quand en ynmefing Plan,3 trois poinéts, comme nocuds ,d’vae droicte, comme trope,paflent
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trois quelconques rameaux déployez i ce tronc,les deux brins de quelconquede CES.LAMOAUX A spys

contenus entre lenr noeud ou tronce, & chacun des autres deux rameaux font entre cux en raifon

mefime que la compofée des raifons d’entre les deux pareils brins de chacun de cesautres deux

rameaux conuenablement ordonnez. Enoncée autrementenPeolomée, , . |

%gmd ¢nvne droicte A H, il y a vapoinét A, commun & femblablement engagé ou dégagé
aux deux pieces de chacune detrois couples, AB, AH,ACAG, 2,0, AF, dont les trois re~
Cangles font égaux entre eux, vae tellecondition en vae droicte €t icy nommée Arbre, done

. la droi€te mefmeeft Trone.
Le poinctcomme A

y eft nommé Sosche. : .
Chacune des mefmes fix pieces AB,AH, A C,AG, AD,AF,y cftnommée Branche.

Quand les deux branches qui contiennent yn de ces trois rectangles fone-€égales entre elles,

elles y font nommées Branches moyennes. .
Les deux branches comme A G,A C,ouAF,AD,ouA H,AB, dont le retangle eftégal 3
chacun des autres deux re&angles, y font nommées Branches couplées entre elles,

Chacun desboutsfeparez B C D F G H, des branches de chacunedes trois couples A B,

AH, A C,AG, AD,AF,yeclt nommé Nawd.
Voila comme les nceuds de latbrefont difperfez aulong du trone.

Les nceuds des branches moyennesy fontnommez Neewds moyens.
- Lesdeux nocuds comme G, & C, que donnent au tronc de Varbre les deux branches d'vae
quelconque mefine couple A G, A C,y fontnommez Naesds coupleq entre eux.
Chaque piece du mefme arbre, comme la picce GF, contenué entre va quelconque des
neeuds G, d'vne quelconque couple G C, & vn autre quelconque neeud F, d'vaeautre quelcon-

que desautres couples D F, y eft nommé Brinde vamean plié an trone, | .
Voila comme vn femblable brin de rameau fe trouue eftre ou la fomme, ou la difference
d'entre deux branches de deux couples diuerfes,

- Deuxbrins de rameaux pliez au tronc comme ' : !
porte d'vne pare nofiez enfemble i fon nceud G, & qui d'autre partaboutiffent 'va i v, Pautre d

Iautre des deux noeuds D F, d'vne quelconque autre couple de branches AD, AF, y font nommez
Brins de yameanx couple entre enx,

La couple de brins de rameaux comme CD, CF, que la branche A C, couplée de la branche b

A G, porte d'vne part notiez enfemble A fon neeud C , & qui d’autre part aboutiffent I'vn 3 vn,
Lautre 3 'autre des deux mefmes nceuds D F, aufquels aboutiflent auffi les deux brins, de la
couple GD, GF, yeft nommée Corple de brins relatiue & la conple anffide brins G D, GF.

eux couples de brins, comme les deux couples GD, GF,& CD, CF, dontchacune, des .

deux branches couplées entre elles AG, A C, porte vne couple i fon neeud, & qui dailleurs
aboutiffent 3 chacun des deux noeuds, d'vae quelconque des autres couples D F, y font nom-
mez Gouples de brins yelatines entre elles.

-Lesdeux retangles de chacune de deux couples de brins relatiues entre elles , commelesre -
Qangles des brinsﬁc lacouple GD, GF, & des brinsdela couple CD, C F, y font nommez
Rectangles velatifs entre enx,

Deux couples diverfesde brins, commeGD, GF, GB, GH, qu'vne mefme branche A G,
porte notiées enfembled fon neud G, & qui dailleurs aboutiffent a deux couples diuerfes d'au-

tres nctuds D F, B H, y font nommez Couples de brins gemelles entre elles.
Les deux re@angles Xe deux couples gemelles de brins , comme delacoupleGD, GF, & de

Jacouple GB, GH, yfont nommez Re@angles gemeanx entre eux. :
Quand en vnarbre A H, lafouche A, (e trouue engagée entre les deux branches de la quel-
conquedes couples AC, AG, la mefme fouche A, fetrouue de mefme cuidemment engagée
entre les deux nceuds de chacune des couples C G, B H, & les deux neeuds de chacune des cou-
;lx)les C GI.-’I {e trounent meflez cuidemment anx deux nceuds de chacune des autses deux couples

'F, BH. 2 ’ |

Et par contre, quand envnarbre A H, les deux nezuds d*vne quelconque des couples CG, fone
meflez aux deux neeuds d’vne quelconque des autres couples D F, auffi la fouche A, {e trouue en-
gagée entre les deux branches de chacune des couples AC, AG, AB,AH, AD, AF, &entre
les deux noeuds de chacune des couples CG, DF, B H.!

Quand envnarbre A H, lafouche A, fe trouue degagée d’entre lgs deux branches de chacune
descouples AC,AG, AF, AD, AB, AH, lamelimefouche A, fctrouue enidemment aufli
degagée d'entre les deux neeuds de chacune des couples CG, D F, BH, & les deux nceuds de cha.

cune des couples CG, D F,BH, {etrouuent euidemment aufli démeflez des deux neeuds de cha-

cune des autres couples,
Et pat contre, quand en ynarbre les deux noeuds de 1a quelconque des couples C G,fe tropuent

,ainfi commun chacune de cesfixpieces AB,AH, AC,’AG, AD, AF,

o
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oagaain ey démbfler des deux aceuds de chacune des autres couples DF, aufli lafouche A, fe erou 3e
"gm’ mpee gét d'entre les deux neeuds Seles deuxbranches de cgauune descouples. e degt-
- I  Defyuetles chofes fuiceuidemment queftant donnée en vnarbre HB, efoece d'vne feuls de
touges ces poficions de fouche, de branches, & dencends, au régard I'va de Fautre, Fefpece oft
aufli donnéedechacune desautzes pofitions d'entre le furplus des mefines chofes. |
" Ergenetalement en chacune de ces doux efpeces de conformation d'arbre,

. - Commela quelconquedes branches A G, eft 4 fon accouplée A C, ainfi le reftangle d'vne quel-
congue des couples de Brins G D, G F, que poree cette quelconque branche A G, eft 3 fon relatif’
lese@angle CD, CF, . ) | ;

 Cari caule de ['égalieé dentre les rekangles des deux branches de chacune des trois couples
A B, AH, AC, AG, AD, AF, les quatre branches AG, AP, AD, AG, fontdenxd deux pre-
- portionaelles, d'od fuitque,

L Comme AG, ctiAF . '
' & que,

me dg ®1AS Jander, cacn,

& Conﬁ:éuemmemla branche A G, eft3 fonaccoupléelabranche A C, en raifon mefine que la
compofée desraifons dubtin G D, au brin CF, & dubsin GF, au brin CD, quieftla raifon du
xéért)ang‘!:egdes brins de Ia couple GD, GF, au re&angle des brins de {a relatiue la couple

) . .

Dioit fuicquele re&an;gle desbring GB, GH, gemeaudu zeiangle G D, FG, eft a fonre-
latif le re@®angle C B, CH, gemeaudu reQangle CD, CF, comme le re@angle G D, G F,ge-
xéxeBau ge ;Ie reQangle G B, GH, cft 3 (on relasif le rectangle CD, CF, gomeau du reangle

¥ . * .

- Gar decequi eft demonfiré, le reangle des deux brins dela couple G B, G H, eft 3 fon re-
lauif le're.&an%le CB, CH,commelabranche A G, st d fonaccoupléc A C.

- Dauantage il eft aufli demonfteé quele re@angle des brins G D, G F,eft & fonrelatif Iejreétan-
gle CD,CF, comme la mefme branche A G, eft 3 2 mefme accouplée AC,

Partantle re@angle des brins G B, G H, gemeau du re&angle GDB, G F, eft  fon relarif le re-
&angle CB, CH, commele re®angle G D, GF, eftd (on relatif e re@angle CD, CF,

ol fuit qu'auffi le re@®angle des brins F C, PG, eft & fon reldsif le re@angle DC, DG,
comme le reétangle desbrins¥ B, F H, eftd fon relatif le re@angle des brins D B, D H, {gauoir
eft comme 1abranche A F, efti fon accouplée AD,

Dol fuit auffi que le reGangle desbrins HC, H G, eft A fon relatif le reftangle BC, BG,
comme lereGtangle des brins HD, HF, eftd (on relatif le re@angle B D, BF, ffavoireftcom.
me labranche A H, eftdfonaccouplée labranche A B, -

Et quand en vae droicte A H , il ya comme celatrois couples depoinéts B H, C G, DF, ainfi
conditionnées,A fcauoir que les denx poin@s de chacune des couples{oient de mefme,ou meflez,
ot demeflez,aux deux poinéts de chacune des autres couples, Et que les reétanglés ainfi relatifs
des picces d'entre ces poinéts foient entre eux comme leurs gemeaux, pris de mefme ordre, font

. .. entrecuxvanetelle difpofition de ces trois couples de poinks en vne droicke, eft icy nommée
Inuolution.  Inwolution. : |

C'sft A dire, qualors quil eft icy dit, que trois couples coteées de poinéts en vne droicte font
difpofez en inuolution entre elles; cela veut dire, qu'en cette difpofition de cestrois couples de
poinéts,fetrounent toutes les conditions& proprictez qui viennent d*eftre expliquéces des necuds
d’vn arbre en chacune des deux efpeces de conformation, ou que ces trois couples de poinéts
font trois couples de ncsuds en va arbre de I'vne 'des deux efpeces de conformation expli-
yudes cy denant. ‘

Dot fuitd'abondant que quand en vne droiéte, comme AH, quatre pieces comme AG, AL,
AD, AC, de deuxcouples AG,AC, AL, AD, ne font pas deux Adeux proportionnelles, ou

ue les re@angles nefont pas égaux entre eux, des deux piecesde chacune de ces deux couples
1 G, ACG, AD, AL, quoy que leur bout commun A, foitde mefine engagé ou degagé aux deux
picces dechacune de ces deux couples AG, AC, AD, AL, laquelconque deces pieces A G,
n'eft pas A fonaccouplée A C, commele re®angle GD, G L, eft 3 fon relatif le reftangle CD,
CL, &laconformation d'vnarbre ny eft poin,

"Carpuis que ces quatre picces A G, AL, AD, A C, nefontpas proportionnelles entre elles,
auflilesrectangles ne font pas égaux entre eux de chacure des couples de pieces AL, AD,
AG,AC, ' '

Soitdone prife [a droicte A F, pour couplée i ladroifte quelconque delles AD, enfagonque

les retangles foient égaux entre cux dechacune des couples de picces AG, AC, AL, AD,
' ) - cette



) * .
cettepiece ainfiprife A F, eft in'éfale dlapiece AL, &lepoin& F, eft feparé du poin& L, pat-
tant il o'y a pas meline raifon de lapiece F C, A la piece F G, que de la piece LC, i 12 pie-
cc LG, . | |

Ainfi Ja raifon de lapiece A G, dfonaccouplée A C, quicftlaraifon dure&angle des picces
GD, GF, auteftangledespieces CD, CF, n'cft pas la mefme raifonque du re@angle des

ieces GD, GL, aure&angledés pieces CD, CL, & pattant finonque les 3uat:e picces AG,
AF, AD, AC, des deux couplescomme AC, AG, AF, AD, foient deux % deux proportion-
nelles, elles ne conftituent pas vn arbte des'efpeces de conformation expliquée cg-dcuant. te
la quelconque despicces AG, 'eft paisd fonaccouplée AC, commele rectangle des deux pic-
ces GD, GL, cft aurc@angle des piéces CD, 'CL, comme neceffairement il aduient quand
ces quatrepiecesfont proportionnelles entre elles.

D'ol fuicqu'eftans donnez depofition deux couples quelconques denceuds GC, DF, envn
arbre AH, lafouche A, de méfmeeft donnée de pofition,, &celarenient i ce quela fomme ou
1a difference & larailon d'entre deux quantitez eftans données, chacune de ces deux quantitez
eft donnée de grandeur, | -

Carayant premicrement engagé ou dégagé cette fouche A, d'entre les neeuds de chacune de
ces deuxcouples G C, D F, fclon que les ncsuds d'vae des couplesfont, ou meflez on demeflez
aux nceuds de lanere couple,

Puisfaiclabranche AG, Afonadioin&elabranche A F, ou bien labranche AD, 2 fon ad-
ioin&elabranche AC, commelebrin G D, eft i {on femblable lebrin FC,

Dela fuic que labranche AD, eftdlabraiiche AC, comme labtanche A G, eft § 1a branche
AF, confequemmentles re¢tangles font égaux entre eux des branches de chacune des deux
couples A%, AC, mitoyennes AF, AD, extrémes.

Partantla quelcorique deces branches A G, eftd fonaccouplée A C, commele rectangle des
brins G F, GD, efti {on relacif lereangle CD, CF, doneques A, eftlafouche de latbre dont
GC, & DF, fontdeuxcouples de nceuds,

- Ot} bien encoredyant puis fait la branche AF, 3 foni adjoin@e {a!branclie AC, ou bien Ia
branche AG, i fonadioinée la branche A D, comme lebrin GF, eft & fon femblable le brin
CD, fuitquelabranche AG, efti labrinche AF, commelabranche A D, eft 3 labranche AC,
confequemment les re&tangles font égaux entre eux des branches de chacune des deux couples
AG, AC, AF, AD, confequemmcnﬁa uclconque decesbranckes A G, eftifon accciuplg:"lh
branche AC, comme le re@angle dés"lbxins GD, GF, eft A fon relatif le re@arigle CD, CF,
done A, eft lafouche def'arbre done G G, & D F, foirt des couples de neeuds.

_ Eten paffane, puis que les femblables maffifs ou {olides compris de faces, Sanes, ou coftez,
oppofez, placs, & paralels, font entre eiix en raifon.méline que Ia compof¥e de 1a raifon d’entee

leurs bafes, & de la raifon d’entre leurs hauteurs, il fuit de ce qui eft demonftré que 'le maflif oa

folide de layuelconque de ces branches G A, en chacun des brinscouplez GD, GF, eftaufem-
blable mafiifou folige'de fon accoupléclabranche AG, enchacun des brins coitplez CD, CF,
relagifs i la couple GD, GF, en raifon doublée de cette quelconque branche A G, A cette fon
accouplée la branche AC, & ce quis’cnpeut danantage déduire. y

De ce que deuant, il eft encore éuident quien l'efpece de conformation d'arbre ot Ja foacke eft
engagee encre les deux branches ou neeuds’ de la quelconque des, ¢ouples, les deux néends
moyens quy donne vae codple de branches moyennes y{ont{eparez I'va de 'autre, & quiainfi
chacund'euxeft feul, & pour'cette faifon il eft icynommé Nwwd moyen fimple, . .
- Erquand encetteefpeced'arbreil y a deux couples de ces branches moyenneslgRuelles dan
nent chacune vnecouple denceuds moyens fimples,, chacun des peends moyens,.iﬁm lesde I3
quelconque deces deux couples;, {¢ troune vayaucc.vn des neeinds suffi moyen & fimple de 1%in.

2

Noeud moyé
fimple.

tre couple ; & pour cette raifbil y aarz deix cottes diucrfes aupres du quelconque de ces nasisds _

imoyens fimples. |
Mais pour desconfiderations ce casde deux cotiples de btanclies moyennes auee vaetroifié.

me couple de branclics extrenies eh vn arbre deTefpece odl Ia fouche eft engagée entre les
branches'd'vne couple , neferapas encoreicy comprisauz encnemens qui conflittieut vc: in
udlution detrois couples deheeuds eéntre elles, auili bieny a il dailleurs beattcoup a renois,
sdioufter, expliquer, otdonner, tranfpofer, retranchen, augmetiter, & nettoycr micuy en'ce
Brotiillon projed. 3 ‘ |

Maisquandenvharbre la fouche (& trouue dégagée dentre les'deux branches ot deur n ruds
déla qhtlc’;}u}ue des couples, lesdeuxnteuds moyens que 'donhent vie couple de branches
moyennes font vnis enfembled v mefine poinét ou noeua » Qui pour cette raifon eft 10y nommé
;li\’ .‘"f’:. nzsyen double, & peutau befoin eftre corré d'vne feule cotee entendui redoublée ou prite
dcux fois: .

Eequand engeste cfpece darbre il y a deux couples delces branches moyennes chacune d'elics

B

Ncaud moyé
double,
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Neceuds ex -
trémes.

Neeud extré-
meingeriesr,

Neeud extré-
me extericur,

o | , é | |
{‘ 'do?nc vnde cos noeuds moyens doubles, I'va d'vne part, Pautre de l'autre pare’ de la
oucie., .

Eten cette efpece de conformation d'arbre ol la fouche eft dégagée d'entre les branches
d’vne couple,ce cas de deux couples de branches moyennes auec vne troifiefine couple de bran-
chesextrémes, ¢ft icy compris entre les euenemens qui conftituent vne inuolution de trois cou-
ples de neuds entre elles, ou chacun des deux nmuéls moyens doubles eft confideré comme yne
coupledenceuds ynisen vnpoinct, - .

Or en l'vne & l'autre efpece de conformationd'arbre, leddeux nesuds que donnent les deux
branches extrémes d'vne mefme couple, y lont nommez Neaeuds extrémes.

Des deux nceuds extrémes d'vae couple BH, I'vn B, eft aurour de lafonche entredenx
neeuds moyens fimples on doubles, 8cl'autre de ces noeuds extrémes H, dela meline couple
eft hors d'entre les mefmes neeuds moyens,fimples ou doubles, ’

Ccluy des nceuds extrémes B, d’vne couple B H, qui eft entreles nceuds moyens, fimples ou
doubles de l'arbre, eft icy nommé, Neewd extréme intericur. y

Celuy des nceuds exerémes H, d'vae couple B H, qui eft hors d’entre les noruds moyens,
fimples, oudoubles delarbre, efticy nommé , Nesd extvéme éxcerieny,

En chacune des deux efpeces de conformation d'arbre, d’autant que la pesite d'vne couple de

‘branches extrémes eft plus courte quvne des branches moyennes, d'autant la grande de cette

coupll’e debranches extrémes eftd proportion pluslonguc que la mefme branche moyenne: Et
aurcbours :

Ot bien, d'autast plus quele noeud interieur B, d'vne couple dejnceuds extrémes BH, eft
proche dela fouche A,d'autant plusle naeud exterieur H,dela melme couple de noeuds extrémes
B H, eft loigné delamefme (ouche A, Et au rebours,

Ainfi pendant que leneend interieur B, d'vne couple dextrémies, eft del-joint oubien def vay
312 fouche de Vatbre, le nosad extetieur de 1a melme couple eft au tronc i diftancefinic: Et
au rebourss - _ , :

Et quand le nceud interieur d'vne couple d’extrémes eft joint ou bien vny 3 la (ouche de l'arbre
Ie neeud exterieur de Ja mefme couple eft au trone 3 diftance infinic+Etau rebours,

Voila comme en vn arbre la fouche, & le troncdepais la mefme fouché jufque I'infiny d'vne
oud'autre part delle, y font entre euz vne couple de branches extrémes, dogt la petite et pe-
tiflde fufquesd 1a fouche, & 1a grande eftalongée & linfiny. :

Yoila de plus comme Ia mefme fouche & la diftance infinie font encore eft Parbte vne couple
de nceuds extrémes, dont lajfouche eft linterieur, & la diftance infinie eft extericur , & qui
auec deux quelconques autres diverfes couples de branches conftituent vae inuolution,

Or{'éuenement de. femblables efpeces de conformation d'arbre eft frequent aux figures qui
viennent de la rencontre d'vn Cone auec des Plans en certaine difpofition entreeux.

Eten l'efpece de conformation d'arbre ot la fouche A, fe trouue engagée entre les deux bran-
ches d'vne couple AC, AG, lors qu'il sy rencontre déux couples de branches moyennes A G,
AC, AF, AD, &que le quelconque des noeuds moyens fimples G, d'vaccouple CG, eftvay
vades nceuds moyens fimples D, de lautse couple DF, en ce casilyanombre de proprietez
particulieres: car, " .

Puis que les re@angles font égaux éntre eux de chacune des trois couples de branches,affaneir
des deux couples de moyennes AF, AD, AC, AG, & dela couple d'extrémes AB, AH, c'eft 3
dire, que les trois couples denccuds, deurde moyens fimples DF, & C G, & vne d'extréme
BH, {ontdifpofées entre clles comme en inuolution, Il e premierement éuident que chacune
de ces branches moyennes eft ‘€gale 4 chacune des trois autre$, & eft moyenne propostion~
aelleaux deux branches d'vne quelconque couple dextrémes A B, A H.

Dauantage, comme lereétangle desbrins GD, G F, cft 3 fon relatif le re&angle C D, CF,
ainfile re®angle desbrins GB, G H, gemeau duretangle GD, GF, eft 3 fon relatif le reGtane
gle CB; CH, gemeaudure&angle CD, CF. .

Eten changeantlere@angle GD, GF, efta fon gemeaule rectan le.GB, G H, comme lere-
fangle CD, CF, relatifdureangle GD, GF, eft Afon gemeaunlere@tangle CB, CH.

Oril eft éuident qu'en ce cas le re@tangle des brins GD, GF, eft égal an reCtangle des
brins CD, CFy partant auffi le re@angle des brins GB, GH, eft égal au rectangle des
brins CB, CH, | | . L .

Ce qui dailleurs eft encore éuidet, carde hypotefe, & de ce-qui eft icy demon firé, fuit que
Je brin CH, eft i fonfemblablele brin BG, commelebrin GH, eft)a fon {emblable le brin
B C, partant l¢ reQangle des deux brins mitoyens GB;, GH,. eft égal av re&angle des deux
brins extrémes CB, C H. , ‘

Ot bien encore comme labranche A G, eft § fonaccouplée AC, ainfi le reangle des brins
GB, GH; efth{onrelatif le reQangle €B, CH, Donc la branche A G, eftant égale & fon
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accouplée AC, lereftangle GB, GH, eftégall fon relatif le retangle CB, CH, Cequi’ Nsgisimpoe
eft infomprchenﬁble qu:ﬁxd le noeud in:crictﬁ' B, dela couple desextrémes BH, (e mn:lue ﬁ? fm}
vayd Ia fouche A, &quele ncend exterieur H, dela mefme coupled'extrémeseftd diftance ™
infinie, .
De maniere qu’en ce cas il aduient que trois couplesdenceuds DF, C G, B H, font reduites
A ne donner que deux couples de poinéts,autronc delquels vne couple B H, eft de nceuds ex-
trémes, & chacund:s poin&s de l'autre couple reprefente deux nazuds moyens fimples de deuz
diugrfes couples,

Et ces deux couples de poindts donnentau tronc trois picces confecutiues FC, B, B, DG,
D G, H, dontlafomme FC, H, eft dlapicce mitoyenne GD, B, comme la piece du bout
de 1a part dunceud exeréme exterieur H, affavoirlapiecce G D, H, eftilapiecedelautre bour
de I part du nceud exeréme intericur B, c'eft affavoirala piece F C, B,

De fagon qu'alors qu'en cette clpece de conformation d'atbre ou la fouche eft e:;gagéc,
quandil y a deux conples debranches moyenncs, & que le neeud exeréme intericur eft defvny de
Iafouche, ou que lenceud extréme excerieur eft 3 diftance finie ; C'eft A dire , quetrois fembla-
bles couples de nceuds ny donnent ainfi que deux couples de poincts au tronc, qui donnenttrois
gicccs ainfi conlecutiues ; en ce cas la piece mitoyenne eft inégale 3 chacune des pieces des

outs, & de la part du nccud extréme exterieur, & de la parc du nceud extréme in-
terieur: .

Et lors que le nceud extréme interieureft vayila fouche, ouauclenceud extréme exterieur
eftd diftance infinie, en ce cas 1a piece mitoyenne de ces trois confeccutiues eftégaled celle des
picces du bout qui eft de la part du neud extréme interieur.

11 y a nombre d'autres proprictez particulieres 3 ce cas de cetteefpece de conformation d'ar-
bre, ol chacun peutfiégayer i (a fancaific, maisiln’eft pas encore icy du nombre de ceux qui

conftituent vae inuolution: Et partant, .
Touchant I'autre efpece de conformation d'arbre ot lafouche A, fetrouue dégagée drentre

les branches d'vne mefme couple, :
hes moyennes AC, AG, AF, AD, & vne couple de bran.

Quandil y a deux couples de branc
chesextrémes AB, AH, ceftidirequ'il ya deux couplesde neuds moyens doubles GC DF,

8 vne couple de nceuds exerémes B H, en l'inuolution, & qui pour trois couples de nceuds don-
nentau tronc (eulement deux couplesde poinéts, outre ceque cetee cfpeced de commun auec
Pautre efpece de conformation d’arbre ot lafouche et engagée, qu'ilineft pas neceffaire de te-
dire; 1llyad'autresparticulieres proprietez euidentesdl'abord, comme que, |

Lagrande des branchesextrémes AH, eftilaquelconque des moyennes AG, & laquelcon.
que des branches moyennes AG, eft Ala petite extréme A B, comme le brin H G, eftau brin
BG, c'eftidire, enraifon moitié de la raifon durectangle des brins HG, HC, 2 fon relatif

le retangle BG, BC. . _
Et puis que par ce qui eft demonftré d'vn arbre lereétangle des brins HF, HD, efta fonres

- latif le retangle BF, BD, commelere&tangle HG, HC, ilen;\e;t; gn t;&ang}e I-II;F’ HB I;,
, HD, & que les brins BF,

et} fonrelarif lereGtangle BG. BC, gemeauduretangle
égaux entre cux , & que de mefmeles

B D, fontégaux entrecux, & lesbrins HF, HD, font !
bring HG, HC, font égaux entre eux, & lesbrins BG, BC, font égaux entre cux, fuitque

lebrin HG, eftau brin BG, commele btin HF, eft aubrin BF,
Dol fusit que la grande des branches extrémes A H, eftdla quelconque desbranches moyen-

nes AG, ou AF, & la quelconque desbranches moyennes AG, ou AF, eft i la petite desbranches
extrémes A B, en raifon,aufli moitiéde la raifon du re®angle HF, HD, au re@angle BF,
BD, c'eft i dire, & commele brin FH, eftaubrin FB, & commele brin GH, eftaubzin GB,
&2 Penuers , changeant & alternement, diuilant, compofant, & le refte. :
C'eftd dite, qu'en cette efpece de conformation d'arbrei Ia fouche dégagée,!s: au cas de deux
couples de branches moyennes, auec vne couple quelconque de branches extrémes, ces trois @
couples de branches-13 donnent au tronc foubs quatre poinéts FD, B, CG, H, woispieces
confecutiues FD, B, B, CG, CG, H, enfagonquecelledel'vn des bouts quelconque H, CG,
et 3 la mitoyenne C G, B, comme lafomme destroisenfemble H, FD, efta celle de l'auere
bout FD, B, cat alternement 3 I'enuers auffi ¥D, B, eftd B, CG, comme H, FD, eftd
H, CG, &de fuite changeant, diuifant, compofant, 8 ce quis’en enfuit. . -
couples de branches

4 Et dans cc mefme cas eft éuidemment compris 1 éucnement de deux ¢ .
moyennes aucc la fouche & le tronc depuis elle iufques 3 linfiny d'vne part, pour couple de

branches exeréines,qui donnent deux neeuds moyens doubles chacun pour vne couple de naeuds
moyens,Et lameline foucheauec la diftance infinie au tronc pous vne autre troificfmecouple de
neeuds extrémes, le tout pour trois couples de nceuds en inuolution au tronc de I'asbre, auquel
éuenementil eft aifé de difcernes les deux noeuds moyens doubles d'auec les deux nceuds dg la



4
(A

MNotng inpoe
- &

Neeuds cot-
refpondans
_entre eux, A4
cas Ae ghiatre
poinéts fenle~
ment en §3¥o-
ution,

]

~

. . T LA . 8 _ .
-eoiple dexirémes, en ce quoidinairerment Pvn des nosuds extrémes eft encre’les deus noeuds

moyens doubles, on qu'va des ne:uds mogens doubles eft entre les deux naudslexerémes, & ce
cas dinuolution eft énaricé d'ordinaire en nommant premierement les deux neeuds de la cou-
ple d’extrémes en cette maniere; ces deux tels poin@s font couplez entre eux en inunolution anec
d,glix‘t;cls autrespoinéts , ou ces tmors, ont conplel entre ez , emportent que ces deux poinéts
a;gli-vpéhyfez & {eparez ou dteﬁhi'_sd';ntgmb‘tq ont vne couple de nocuds extrémes, d'od fuie
que ny ayantque qiiate poinéts ¢n ce cas d'initolution , chacun des deux aitres eft vn neeud
moycn gouble, & confequemment vn des natuds extrémes eft entre ces denx nceuds moyens
dnglc,sv, oit bien vn des neuds moyens deubles'eft énrteles deux neewds extrémes.

_Dauantage les deux nceuds moyens doubles fonticy nomimez Naewds corveffondans entye enx.
& les deirx nceuds extréivies y fort aufli nommez Neends mrra’fon‘dm: entre eux,

Par ol il eft éuident que les trois giielconqties des neuds d'vae femblable inuolution eftans
nommez & donnez de pofition , dflile quasticlime eft donué de pofition commeil apparroiftra
mieux encore enlafuitte. ' ‘

Et'pattant pour donner 3 entendre ce cas &'initolution, il isffirade dire, que tels quatre poinéls
font eninuolution entre cux, ou gite detix tels poincts font couplez en inuolution auee deux tel
augres poinéts, en nommant les correfpondansenfemble par couples,

Ol toute fa plus grande rematque 3 faire eft, que ce cas d'inuolution en quatre poinds com-
rend comme crcux cfpeces d'vngenre : P'éuenement ou quatre poinéts en vne droicte chacun
diftance finie y donnenttrois pieces confecntines , dont celle d'vnquelconque des bouts eft}

Ia'mitoyenne comme la fomme des trois eft A celle de faittre biout,” Et I'éuenement ou trois
poincts envne droite , chacun A diftance finie, y donnent deux picces confecutives égalés entre
elles, fcauoir eft lors quvnpoind my&zr:}tl‘iﬁmhaﬂc droiéte d'entre deux autres poinés,
auquel encontre ou énenemeit le poinét départ, & d'autre duquel fone les picces de droids
€gales entre elles eft fouche , & davantage vnnceud extréine couplé X la diftance infinic de fa
siefme droi&e en inuofutioh auec les detx poinéts des autresbouts de ces deux picces égales,
'qui font en ce <as chacun va nocud moyen double en Pinuolution. . .

Partantd ces mots, guatre points eninutlution, oh conceura commede denx elpéces d'vn mefine

ggnre, bvn ou lautre de ces deux éuenemens s affauoir I'va ot quatre poin&s en vne droi&e

chacin diftance finie y donnent troispieces confecutiues , dont 1a quelconque ‘extréme eft &
I3 mitoyenne comsie [a fomme des troiseftd Pautre exerérive: L'autre, ol trois poinéts a diftan-
c¢ finie en vne droite auec'vn quatrielined diffance infinie, y doninehe de mefime trois picces,
dont la quelconque extréme eft A la miitoyenhe comme la fomme desittoiseft Tautre extréme;
Cequi eft incomprehenfible & femble impliquer 3 Tabord, en ce que les trois poindsd die
ftance finie Jonnent en ce cas deux pieces égales entre elles, paroitle poinét du milieufe irou-
ue, & fouche, &neudextréme, couplé d la'diftance infinie, S

. Rartant on obferuera foigneufement qu'vne droicte cftant mypartic en va poinét & ‘entendud®
alongée d linfiny, c'eft yn des éuehiecmensde inuolution en quatrepoinéts. . .

. Orence mefine cas, d'vpe inuolution en quatre poin&s H, G, B, F, chacun i diffance finie,
comme les deux correfpondans entre cux FG, fontchacun va necud mb!cn double, & les autres
deux aoffi correfpondans entre'cux BH, font vae couple deiaceuds extrémes au tronc d'vn arbre,
dott lafouche A, mypartitlebrin GF, | _ . |

- Semblablement les geux poin&ts HB', font'chacun va neeud moyen double, & les deix

oindts G F, fent vnecouple do naeuds exéréfhes d'vh arbie, done 1a fouche L, mypactit le
bup BH, S | N -

. Cag 'puis que BE, <k 3 _ﬁﬁG‘,(\&'ml}té‘ HF, et 3 HG, cch ddire, que !e retangle
EB, FB, eftau rectangle GB, GB, ¢ommie lerectangle FH, FH, cft durectangle

. Si dauantage on confidere les poin@s . G¥, comitie vne couple de nocuds extrémes, &
chagun des poinéls: G B, comie v neeud ioyen double. . ' '

Alors cestrois couples de nesids FG, BB, HH, quifonten inuolution entre eux font éui-
demment démeldesentreelles. , 00 | o

t, Patiantayane dégagé 1a fouche defaibre 1, d'entréles noeuds de chacune de ces trois cou-
ples, elle tombe énidemment entfeles poinéts H, & G. . _

. Deplus ayantfaitque comme le rectingle FB, FB, et au re&angle GB, GB, ou bien
comng le re@angle FH, FH, eftaurc@angle ‘G H, 'GJH, ainfi la branche LF, foitdla
btanche ‘LG, fuiura'de ce quedeflus, qizeles retangles fonr éganxentre cux de chacunedes

trois couplesdebranches LF, L, LB, L B, LH, LH, &patcant la fouche L, mypartit
lebrin GF, en vn arbre dont LB, LB, LH, LH, font chacune vne cou I'e de branches
moyenhes, & LG, LF, vnecoupledebranchesextrémes, & ce quifen enluit,

De fagon que quand en ynic droicte quatre poindts, chacun 3 diftance finie, conftituent vne

iguolution
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inuelution, chacun des poinfts qui mypareie Je brin drentre chacun des deux correfoondans de N .
ct:s ;:a:rc poinétseft fogche d'v?z arbr?, de chacun defquels ces quatre oiu&s‘fo::f"&s_gouplu f,im inpe-

de neeuds , lefquelles deux femblablesfouchescomme L, & A d’'vne {emblable inuolution de ,
) nt icy nommées , Sowches vecipyogues ﬂl;ﬂ eﬂn: ' ' 30“‘::::::?'

quatre poinéts, fonticy ’ o .
Er laiffant delormais vne des cottes 3 nommes quand il y en adeuxpout vn mefme de ces ?rc clles. de
quatse poinéts. | . C aumtwe poind

et} BA, comme BH, 2 BG, &ilénuers, 3’. inm{:;im’

De ce quictt diti fuie dananeage, que BF,
altcrnement, changeant, diuifant, compofant, &le refte, - - . _
Ainfiles rc&angﬁ:s fontégauzentre cuz des deus extrémes BF, BG, 8 desdeuxmitoyennes
BA, BH, &lenceud exeréme B, cft pour fomehe aux deux couplesdenceuds GF, & AH, oude Pouyr fouche.

branches BF, BG, & BH, BA, partant BF, eftd BG, commelcse@angle FA, FH, cftau

zedangle GA, G H, 1 ftauoir enlaraifon mefme que la compofée des raifons de AF, 3 AG,
dice, ) caufe deFégalité d'entre lesbrins FA, GA, earaifonde HF;

&de HF, 4 HG, ceft

3 HG, c'efti dire, enraifon moitié de laraitondure&angle HF, H ¥, aure&tangle HG HG,

&1 enuers, alternement, changeant, diwifant, compofanc, & lecefte. S
D'otl fsirdavantageque HG, eftd HB, comme HA, cftd HF, ainfi les reQangles fone
auk entre cux des deux exttémes H G, HF, & des deux mitoyennes H B, HA, &lenceud-

&
ﬁgmcglc extréme H, eft powr finche aux deux couples denceuds GF, & BA, ou de branches
HG, '

HF, & HB, HA, | , . |
Pattant HF, c¢itd HG, commelereltangle FA, FB, cﬁaure&a‘ngle GA, GB, c'eftidire,
ofée desraifons de FA, 3 GA, & de FB, 2 GB, c'eft a dired caufe

enrailon mefme quela com .
de Péoalité d'entrelesdeux branches AF, A G, comme BF, eftd BG, (cauoir eft en railon

moitié delaraifondurettangle BF, BF, aureangle BG, BG, & a lenuers, alcernement,

changeant, compofant, diuifant, & lerefte. -
D'od (uitqu'aufli BF, eftd BG, comme le retangle FA, FB, eftaureflangle GA, GB,

&que HF, etd HG, commelecre@tangle FA, FH, eftau retangle GA, GH, auecee qui

s'enenfuit. :
Et quelereftangle FA, FH, eftau reCtangle GA, GH, commele re@tangle FA, FB, ef

aurectangle GA, GB, auecce quis'en enfuit: o
Dauantage B H, ¢t BA, commele re@angle HF, HG, cftauretangle deségalesentre

elles AF, AG, oufonégal lere@tangle AG, AG.
Et HA, eftd HB, commele re&anéle deségales entre elles AF, AG, ou fonégal leseQane

gle AG, AG, eftaureftangle BF, B - _
D'ot {uit d'abondant que FH, citd FA, oulfonégale AG, comme BF, etd BA, &confe.

quemment comme B H, eftd BG. .
Ainfi les re&angles fontégaux eatre eux des deux extrémes F H, BA, & des deux mitoyennes
FA, FB, & desextrémes HF, BG, & des mitoyennes FA, F H. N
Deplus GA, eitd BF, comme HA, eftd HF, & partantcomme HG, eftd HB, ainfileg
reftangles (one égaux entre eux des cxtrémes G A, HF, & des mitoyennes BF, HA, &des.

extrémes G A, HB, & desmoyennes BF, HG. . .
Dauantage BE, cft} BH, commedeux fois FA, quielt FG, cftadeux fois GH, &alter.
nementd F'enuers, changeant, diuifant, compofant, & le refte.
Dauantage ¥B, cftd FA, comme HB, eft 2 HG, Es partant encore comme

3 HA. .
Ainfi les reGangles font égaux entre eux des exerémes FB, HG, &des mitoyen%cs FA, H Bi.
eFB, eft
eant,compofant, & le refte,

& desextrémes FB, HA, & desmitoyennes FA, HF, & HB, cftd HG, com
FA, moitiéde FG, &1 l'enuers,alternement, chan;f

Dauantage lereangle HB, HB, eftaureltangle - HB, HA, comme le reQangle BA,
le BG, BF, eftaure@angle AB, AH, oul fonégalle setangle

BH, oufon égallerectan
’ & & HB, ef3 HA, &cequis'endédui,

AG, AG, ou AF, AF, c'sftidite,comme
(onégal lereQangle BG, BF, eft au reftangle

Ceefta dire, quele retangle BH, BA, ou
le AG, AG, ou AF, AF, comme HB, et} HA, .

AH, AB, ouifon égal le re&tan
¢ des deux raifons de BG, i BA, &de BF, 3 AH, qui

D'oul fuit que laraifon compo
eftlaraifondure®angle BG, BF, oufonégal BH, BA, au reGangle AH, AB, ou fonégal

AG, AG, ou AF, AF, eftlamefineraifonquede HB, a HA.
% Maislaraifonde HB, 3 HA, eftauffi lamelme que dure@angle BG, BF, au reQanple
AG, AT, Af;auoir la raifon compofée desraifonsde GB, 3 GA, & de FB, AFA. .

Donc la raifon compofée desraifonsde BG, A BA, &de BE, 3 AH, eftla mefime que la
compofée desraifons de GB, 3 GA, & de FB, .3 FA, ifgavoir la mefme que de HB,

i H A! '
Qui voudra pousfuiure plusauant cetee difcution, y trouuera bien encore dudiuertifemens.
C

HF, eft
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: “Daiiuhuéb puisque H.B, efA'HG, comme FB, el FA, & quelamifoneltdouble qui

eftcompotéedes raifonsde FG, 4 FB, &de FB, i FA, cefta die la raifon de F G,

a PA.‘ . o - )
Lazaifon eft aufli double qui et compofée desraifonsde FG, 3 ¥B, & de HB, i HG,
mefme que de FB, & FA, ouquieR mefme chofc,_ la raifoneft double qui eft compolée des

& N

taifons de FG, 3 HG, &de HB, 3 FB,
_-Semblablement puisque BH, e¢ftd BG, comme FH, et} FA, & que la raifon eft

~ doublequicft compofée desraifonsde FG, 3 FH, &de FH, 3 FA, ceftddire lataifonde

La rzilon eft auffi double qui eft compofée des raifons de ¥G, A FH, &de BH, 3 BG,

. mefme quede FH, 3 FA. Doncauffi laraifoneft doublequi¢ft compof¥e des raifons de H B,

i HF, &de GF, 3 GB, Ou quieftlamelime chole,la raifon et double quieft compofée des
raifonsde FG, 2 BG, &dec BH, 3 FH. |
. Eten conuertiffantla plus grande partie de cesproprietez icy declarées, on en conclud que

quatre poinéts font en inuolution,
. Par exemple, quand en vne droi&te FH, troispieces comme AB, AC, AH, fontentreelles

¢ontinueliement pro sottionncllcs,& qu'vne quatrie{me piece comme AF, eftégaledlamoyen-

'AC, les quitrepoindts H, C, B, F, {fontéuidemment en inuolution,

Quand en vie droicte FH, quatre picces comme BH, 8C, BF, BA, fontdeux ddeux

&roportionnell es,&quelapiece comme AF, eftegale dlapiece comme AG, c'eitd dire que

point comme A, mipartitlapiece comme F G, les quatre points H, G, B, F, font éuidem-

menten inuolution,
sand en vnedroiéte F H, quatre pieces HG, H B, HA, HF, fontdeux adeuxpropor.

tionnelles, & quele point comme A, mipartitlapicce comme FG, les quatre points H, G,
B, B, font éuidemmé¢nt eninuolution.

Et flcmblablcs.cojme:fes du refte qui font enidentes, & qui pourroient su befoin eftre dedui-
tes aulong, '
: Il eft femblablement euident de plufieurs endroits cy-denant queeftants donnez de pofition
trols quelconques de quatre points d'vne quelconque inuolution, le quatriefme point de la

- mefine inuolution , correfpondant au quelconque de ces trois, eft aufli donné de pofition.

Quand en yn tronc deoi, trois couples de nceuds extremes DF, CG, BH, font en inuolu-
tion entre eux, que deux autres couples de neeuds,”moyens, vnis, doubles , ou fimples, PQ,
X Y, fontvneinuolution de quatre points auec chacune des deux quelcenques couples CG,
& B B; deces trois couples de nceuds extremes. Ces deux mefines nceuds moyens PQ , XY,
fontencore vne inuclution auffi de quatre points auecla troifiéme de ces couples de nceuds ex -
gtemes DF, -~ -~ - - - , : ‘

Car puis que les deux neeuds mogens PQ., XY, font vne inuolution de quatre poinis
auec chacune descouples de nceuds extremes C G, B H, ayant 'miparty en A, le brin 1'X, ce
poin® A, cft fouche aux quatre neeuds, moyens PQ, XY, & extremes CG, BH,
Partantlabranclie A G, eft ﬂn branche AC, commelereltangle GB, G H, cft au rectangle
CB, CH, & par 'hypothefeleredtangle GD, GF, eftau re@angle CD, CF, comme
le re®angle G B, G H, eftaure@angle CB, C H, conlequemment Jabranche AG, eft 3 12
branche AC, camme lerectangle GD, GF, efau re@angle CD, CF, & A, eft fouche 3
chacune des couples de nceuds moyens PQ,, XY, & éxtremes BH, CG, DF, qui partant
font tous eninuolution ensre eux, ainfi les deux couples de nceuds moyens PQ, XY, font en
inuolution auec la troifiéme couple de nceuds extremes DF. _ )

Mais pour ce Brotiillon ceft affez remarquer des proprietez particulieres de ce cas qui en
fourmille,& fi cette fagon de proceder cnGeometrie ne fatisfait,il eft plus aif€ de le fuprimez que
dele paracheuer au net, & luy donnes fa forme completee.

La propofition qui fsit au long auec {2 demonftration eft lamefine que celle du haule defa
page 3. & dontileft digqu'elle eft enoncéeautrement en Ptolomée,

uand en vae droi®e H, D, G, comme tronc ) trois poindts H,D. G, comme nauds pal-
fent trois droiftes comme rameaux déployez HKh, D 4h, G4K, e quelconque brin Db,
du quelconque de fes rameaux D 4 b, contenu entre fon nacud D, & le quelconque des deux
autresrameaux H K b, eft}fonaccouplélebrin D4, contenu entre le mefime neud D, &
Yautre troifidme des mefmes rameaux G 4K, en raifon mefine que la compofée des raifous
d'entre les deux brins de chacun des autres deux rameaux conuenablement ordonnez, i ta-
woit dela raifon du brincomme B h, au brin comme HK, & de la raifon du brin comme
GK, aubrincomme G 4. ' _

Carayant pat le point k, but de tordonnance d'entre les deux autres brins Hh, Gg,
mené yae droi@e K £, paralelle autronc H DG, laquelle donne lepoint f, au rameau D 4 b,

’



b} 4 R
uis prenant le brin D £, pout mitoyen entre les deux brins D5, & D 4, & confidesé le it~ Nom: impe-
elifme d'entre K £, HG, lebrin D 4, eft aubrin D4, en railonmefme quela compoféedes fox. . :
saifons du brin D5, aubrin Df, oudubrin Hb, aubrin HK, & decelledu brin Df, au brin
D 4, oudabrin GK, aubrin G 4. o
11y apluficurs chofes remarquer de cetre enonciation, quand deus (}es treis tameaux font
patalels entre cuz, quand au tronc il y a deux nocuds vnisen vn , & ce'quien dépend.
12 conuerfe de cette propofition bien enoncée, & concluant que trois points {ont en vne
mefine droicte et aufli vraye, '
Quand 3 vn tronc droi&t G H, 3 trois diuetfes couples deneuds BH, DF, CG, difpofez
entre eux cn involution paffent trois couples derameaux deployez FK, DK, BK, HK, CK,
GK, tous entre cux d'vne me(me ordonnance au but K, ces trois couples derameauxainfid'vne
mefme ordonnance entre eux font toutes enfemble nommées Ramee d'vn arbre, & chacune Ramée.
d'clles donne en quelconque autre droicte ¢b, menée enleurplan vne des trois couples de
neeuds d'vneinuolution b b, 4f, ¢z
Quand lebut K, delordoanance de ces trois couples de rameaux,ou de cetce ramée FK|
DK, BK, HK, CK, GK, eft & diltance infinic, la chofe eft cuidente du feul paralelifine
d'cntre ces fix rameaux, . |
Etquandle but K, de Pordonnance de ces trois couples de rameaux, c'efta dire deceree
ramée, eft} diftance finie. Premicrement, les neeuds de chacune deges trois couples 64, 4 £
¢ g, font cuidemment ou meflez, ou demeflez, aus nceuds de chacune desautres couples fui-
nant ﬂu'an trone G H, les neeuds d'vaecouple font meflez ou deméflez aux nceuds des autres
couples.
Dauantage cetee autre quelconque droi&ke ¢b, eltauflibien queletronc CG, d'vnediuerfe
ordonnance auec chacun des rameaux ¥ K, DK, d'vnequelconquedes cestrois couples de ru-

meaux de cette ramée, .o .
Patle poiné comme D, butde I'ordonnance d'entreletrone, C G, & le quelconque des ra.

meaux DK, de cette quelconque couple FK, DK.

Et parle poinét comme f, butdel'ordonnance d'entre cette quelconque autte droidte ¢35,
& lautre rameau F K, delamefme quelconque couple FK, DK, foit mende la dioilte D,
qui dougc lespoinits 2,3, 4, §, auxaurresquatrerameaux BK, CK, GK, HK, dela met-
meramce. '

Maintenant en cétte quelconque autredroicte ¢ b, lerelangle desdeux quelconques brins
d g, dc, ettifonrelatif le retangle des brins fig, f¢, en tailon melme que la compotée
des raifons dubrin g 4, aubrin g £, & dubrin ¢4, aubrin ¢f,

Etle re@angle des brins 4 6, 4h, gemeau durc&angle dg, de, eftd fen relacif Ic re@an-
gle f4, fb, gemeaudure@angle fg, fc, enraifonmelime que lacompolée desraifons du
brin 54, aubrin b f, &dubrin b4, aubrin 4 £,

Orlaraifon dubrin gd; aubrin g f, cftlamelmeque la compolée des raifons de K4, 3

KD, &de 4D, 4 4f.
dEt la raifon dubrin ed, aubsin cf, eftla mefme quelacompoléedesraifonsde Kd, 3 KD,
&de 3D, a 3f. '
C'cft.’ddi:e{que laraifon dure&tangle dg, d ¢, anrellangle fg, fe, quieft I2 raifon
compofée desrailonsde gd, 3 gf. &de ¢d, A ¢ f, eft la melme quelacompoféede deux
foislaraifonde Kd, 3 KD, &desdeuxraifonsde 4D, & 4f, &de 3D, i 3f. |
Orlagaifonde 4D, 3 4f;, eftlamelme quelacompoficdesraifonsde GD, 3 GF, &de

KF AKf
Eel: r{ifon de 1D, 3 3 f, eft la mefme que Ia compoféedesraifonsde CD, 4 CF, &

de KF 4 Kf, ‘

C'c{‘tidire,{lue laraifon compofée des deux raifonsde 4D, 3 4f, &de 3D, 3 3 f, eft la
mefine quedacompoféede duux foislaraifonde K F, 4 kf, & des deuxraifonsde GD, & GF,
. &de CD, } CF, c'eftd dire, & delaraifon du re@®angle DC, DG, au refangle FC, FC.

C'elt} dire, que laraifon du tc&a:}r,lc dg, d ¢, alonrelatit lereQangle fg, fe, aflauoir,
I raifon compolée des raifons de &9, A gf, &de ¢d, d ¢f, et Ia mefmequelacompa-
{ée de deux foistaraifonde Kd, a KD, &dcdeuxfoislaraifonde KF, 3 #f, & des deux
raifonsde GD, 3 GF, &de CD, 4 CF, cettidite, & dela raifon duredtangle DC, DG,

afonrelatif Jerettangle FC, F .
Semblablement laraifon du bein &d, aubrin &f, eft lamelme que lacompolee des raifous

de Xd, 3 KD, &de 2D, 4 1f
¢ Etlansifondubrin #d, au biin bf, eft Ja meline que la compofée des raifons de K4, 3

XD, &de ’D, ) ]fo
C'elt 4 dise, que la sailon du geltangle d b, d 4, au re@angle £ &, fh, aflavoir la railon
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“cdmpofée desraifons de bd, ¥ bf, &de bd
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_ ¢ bd, & bf, eftlamefine que s compoféede deux
foislarsifonde K4, 3 KD, & des denxraifonsde 2D, 3 of, &de sD, 3 ¢f. :
,Or}; réi?n‘de aD, 2 3 f, cltlamefine que la compolée des raifonsde BD, X BF, &de
KF, . "

; Etla rai(brrz .c;_e sD, i s f, eftlamelmequelacompofée desraifons de H D, d&\ HF %
.de KF, i Kf. ) q

C'eft 2 dire, quela raifon compofée des deux raifons de izD, 3 2f, &de ¢D,X 5 f, et

1a mefine quela compofée de deux foisfaraifonde K¥, 3 Kf, & des deuxraifonsde 'BD, 3
BF, &de HD, 3 HF, ceftidire, & delarsifonduré@tangle desbrins DB, DH, A {on
relatif le reQangle FB, FH. ‘ .
" Cefti diré, queld raifonduseftangle d b, 4b, dlonrelatif lereangle £6, f 5, aflavoir
la raifon compolée des raifons de bf, 3bf, &de hd, 3 hf, eftlame(me quels compo-
(e de deux foislaraifonde Kd, 3 KD, &dedeus foislarailonde KF, 4 &f, & des dguz
raifonsde BD, 3 BF, &de HD, 3 HF, ceftidice,& delaraifondure@angle DB, DH,

dfonrelatif lereCtangle FB, FH.

Ranteaux ¢>-
relpondars
engrecut.

Or par Phypothelelereétangle DB, DH, eftafonrelatif lereltangle ¥B, FH, commele
retangle DG, DG, eftifonrselarifle re@anple FC, FG, &akernement, & le refte.

- Cefta dire,que lereGangle d g, d e, cftdfonrelacif lece@angle fg, fo, & auffi le re-

Gangle 4 b, dh, ifonrelatifle re&ange fb, fh, chacun eq railon mefme que la com-
pofée de deux foislaraifonde K4, & KD, & dedeuxfois laraifonde KF, & kf, &dc la
riifon du re@apgle DB, DH, -3 fon relacif le retangle FB, F H, oudefonégale, par
hypothefe,la taifon du re@angle DC, DG, afon relatif le rectangle FC, ¥G.

Partantlereftangle dg, de¢, cftdfon relacif le redtangle fg, f¢, comme le retangle:
db, dh, gemean dusclangle dg, de, eftdfon relarif le reQangle 4, fh, gemeau
durcétangle fg, fe, &altetnement, changeant, divifant, compolint, & lerefte,

Ainfi lestrois couples denccuds 4 f, ¢ g, & b, fonteninuolution.

Etquand cette quelconque autre droicte ch, cft parallele au quelconque des fix' rameaux
.d'vne raméel'accouplé de ce rameau parallel donne en cetee droicte la fouche de cette inue-
fution pour neeud extréme couplédladiftance infinie, -

Quand il wya pointicy d'aduis touchane la diuerfieé des cas d'vae propofition, la demontira-
tion en conuient gtous les cas, finon il en efticy fait mention pour aduis. ,

En cette propofition, aux cas de quatre poinéts en innolution, Txand cette quelconque
droi&e cb, (gtrouuc paralelle anquelconque de cesrameaux DK, lencudcomme f, my-
pattitlebrin c g, b4,

Caa ayant fait que cette quelconque ¢ &, ou fa paralelle, qui eft mefine chofe, pafle au
oin& CG. ‘ | | ‘
d Dautant queles droifkes DK, & cg, b b, font paralelles entre elles cg, bh, eftd2 DK,
comme BH, CG, e¢t3d BH, D, & DK, eftd cg, lf. comme F, D, et 3 F, CG.
Creft 3 dire, que cg, b h, eftd cg, f, en gaifon melme que la compofée des raifons de
ng,ch' a BH, D, &dec F, D, 1.F, CG, qui a eté demonitrée eltre la raifon

ouble. . _

Pareant ¢ g, bh, elt doudblede o, f. .

La conuerfe eneft éuidemmene aufli vraye, que quand Ivn des rameaux FK, mypartitle brin
comme cg, bh, cetre dro';&}ép: b, eftparalelleauramean DX, couplé du ramean FK, car
puis que les quatre poinds que ces rameaux y donnent font eninuolution, & ‘que le poinct f,
?qurti: lebrin ¢ gs b, lequattiefme pgin® 4, quedonnelerameau DK, efta diftance

innie, :

11y a auere demonftration particuliere de cette conuerfe, comme, foit menée la droitte
¢, J, L, paralelle 3 FK, il et demonfieé quelcrameay KD, mypartit en N, cette droicte
thefe lerameau FK, mypariicen f, ladroite ¢ g, bk, & dcaufcddt
droiGtes CL, FK, leramean FX, myparttiten K, lecofté L, &4, du
triangle L, eg, b)/, dontleramean DK, mypartitencoreen K, le mefime cofté du melme
crgang}c, & patgint ce rameau D K, eft paralel ay troifie(me coRté c g, b b, du mefine
triangle, ' ' '

A§ casde duatre fenlspoin@s B, D, G, F, eninuolution en vnedroi&e ol paflent quatre
rameauxdéployez BK, DX, GK, FK, d'vne ordonnance entre euxaabut K, les deur ra-
meaux comme DK, FK, ou BX, GK, qui paffent 3 deux poinéts correfpondans entre eux
DF, ou B G, fonticy nommez Ramsean corveffondans entre e, o .

Etquand en ce cas deux rameaux BK, GX, correfpondans font perpendiculaires entre cux,
ils mypartiffent chacun vn des angles d'entre les autres deus rameaus DK, FK, auffi cotrelpons

dans entre cux,

C, N, L, &parh
ya'rale’lifme 'd'gntreyp

(ar
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Carayantmenéla droicte Df, paralellean quelconque des tamenux BX, ?ct‘gmdicﬁﬁhj.i%

fon cotzelpondant GK, cettedroifte Bf, eftaulliperpendiculaireau omean GK, _
De zlus,‘acauﬁ: deceparalelilime dentre BK, & Df, lesrameas GK, mypareic DF, ay
oinét 3. - . .

d Ainfiles deuxtriangles K3 D, K3, ont chacunvn angle droif aupoinéts, &les coftez sK,

D, &K, 1f; quicomprennentces angles égaux Ky D, K3 £, égaux entre eux,
3 Partantles gcx?xtrianglcs K3;D, K;((? fontégsux&fe’mb al;lescnete eur.

Donclerameau GK, n;cypar:i: vn des angles DKF, deentre les rameaux corcefpondans -
»

DX, FK, &leramecau BK, mypartit enidemmentaufli l'autredes angles dentre les mefmes
rameaux correfpondans DK, FK, . o
Ec quand vn quelconque deces rameaux GK, myparticvndes angles DK F, d'enete deux
autres de cesrameaux correfpondans entrecux DK, FK, ce quelcongue rameau GK, cft
perpendiculaireifoncorrelpondant le rancau BK, lequel mypastit auffi aucee des anglesdren.
tre les mefmes rameaux correfpondans D K, FK,
Carayantmenéladroilte comme Df, perpendiculaired ce auelconque rameau GX, les
deux ttiaugles K3 D, K3, £, ontchacun vnangledroit au poinét 3, & encose chacun v angle
égalan poin@ K, & deplys vn cotécommun” K3, partant ils font femblables & égaux, & le

rameay G'K, mypatiit Df, aupoinét 3.

Confequemmentlerameau B K, cftparallel 31adroide D f, &partantil eft perpendicy--

laire 3 fon correfpondant lerameay GK. |
uand en vaplan, dequatte droittes BK, DK, GK, FK, d'vne mefine ordonnance enere

dlg}an.but K, deyxcomme DK, GK, fontperpendiculaires entre clles, & mypartifient cha.
cune vadesangles que lesautres deyz FK, DK, fontentre elles. Ces quatre droictes 13 do-
nent éuidemment en quelconque autce droicte BD, G F, menée en leur plan quatre poiadts
B, D, G, ¥, dilpofez entre cux eninuolution, '

Quandenvnplanynedroitte FK, mfpamt ep f, vndescoftezGéh, d'vn triangle BG4,
& quau poinét E, qu'elle donneau quelcanque B4, desaucres deuxcoftez, de cp stiangle
pallevneautredroitte XD, paralelle aucoRémyparty G b, lesquateepoin@scomme B, D,
G, E, guecette conftru@ion donne au troifieline cofté BG, du mefme triangle, font entre
cuzx en snnolution.

Etquand dkangle B, foultenu ducolté myparty Gh, pafle vne autre droicte By, para-
lelleau cofté myparty Gh, les quatre poinlts F, f, K, p, que donnent en cetee droiRe
K, leseroiscoftez BG, Gh, Bb, decetriangle BGH, & ladroi®emenée Bp, fontentte

cux eninuolution.

Cequieft éuident en menant encore [a droite comme K G, cat en la droidte mypattic

G lestrois poinés G, f, b, & ladiRanceinfiniefontquatrepoints en inuolucion od
aﬂ{;m%’uam ramel:mx d’vne mfe‘fme ordénnance a\l‘but K, &partaatilsdonncnzonla deoiQe

P _ l\oi:;eion. ‘ ) _ |
Et cnmenantladroicte B f, femblablementenladroite Gb, lestroispainQs i diftanece -

Bnie G, F, b, &ladiftauceinfinie tonteninuolution, aufquels paflent quatrerameaux d'vie
ordonnanceaubut 8, quipartantdonnenten la draicte FK, quatre poun@ts F, f, K, 2

eninuolution, .
Quand ea vnplan vnedroite FG B, double vn des.coftez b f, d'va esiangle 4 fK, &

quaupoin& B, quelledonncauquelconque 4K, des autzesdeux coftez dumefme triaacle
pafleyac droite Bp, paralelleaugofté doublé b 7, cetre confirultion donne au troifiefme
softé Kf, decetriangle 6fK, quatrepoin®s F, f, K, p, eninuolution. '

Commeileftéuidentayant mené la droite Bf, .
Etquand dl'angle K, z'ouftenu ducofté doublé 4 f, pafle vne droilte KD, zanlplle au

colté doublé - hf, cette canttruction donneenla droiéte doublante F, B, quatrepbindts F,G,

B, B, eninvolution commeileft éuidentayant menéela droite KG. .
Cette matiere foifonne en femblables moyens pour concluze qu'en vne droile quatre poinits

ou bica trois couples de nends fonteninuolution, mais cecy peut fuffice d en ouuzir la miniese
auec ce qui fuit,

‘Quand vae droicte ayantvn poindt immobile femeus pas le bord, autzementla circonforence

d'va cescle, _ , L
Le poin® immobile de certe droicte eft oubien au plan, ou bien hors du ﬁlm de cecercle.

X Quandle point immabile de cette droicte et auplan de ce cescle , ily et 3 diftance qu finie

ou infinie,
Et en chacune de ces deux efpeces de pofition de ce poinét immabile au plan de ce cercle,

toufiours cette droice en {¢ mouuant demeuze au plande ce ccrclg,& aux diuerfes places qu'clle
y prend en fe mouutant, elle y donne vne ordonnance de droites qui tencontrentle cen:clc,& dons

le bucctti diftance ou finie, ouinfinie,
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" Quandle poindt immobile de cetee droicte eft hors du plan de ce cescle, il yefts diftance ou
finic ouinfinic, & enchacune de ces denx efpeces de pofition de ce poinét immobile hors du
plande ce cercle,cetre droiéte en fe mouuant demeure toufiours hors du plan de ce cercle,&enfa
reuolution elle enuironne , enferme, ou defcrit v maflifautrement folide,icy nommé Roulean,
comme d'vn nom de fusgenre qui contient deux fousgentes, -

Lepoinét immobile de cette deole eft nommé Sommee de ce roulean,

!.e_c;'.rcle parlebord duquel cette droicte fe meut, eft icy nommé Bafe ou A/ffierre plarte de
ceroulean,

- L'efpace que cette droicte parcourten {e mouuant, et icy nommé Enwuelope, autrement Swrface
de cerouleau, .

" Qizgnd lepoinét immobile de cette droicte oft & diftance infinie hors du plan du cercle au
bord duquel elle fe ment, le ronleau queelle deferit eft d’'vne grofleur égale entousles endroics

‘defalonguenr i quclconFue diftance finie,3 eft icy nommé Colomne, auttement Cylindre,dont il
eft éuident qu'ily a des efpeces. .

Quandle poinct immobile de cette droicte eft A diftance finie hors du plan du cercle au bord
‘duquel elle {e meut, lerouleau qu'elle deferic en fa reuclution eft reftrainét i fon poinét immo-
bile auguel iln'ade groffeur qu'vn feul goin& depart & d'autre, duquel il vas'élargiffant l'infi-
ny pardeux cornets opYo&z entre euxa ce poinét immobile, & eft icy pourcelanommé Corner,
autrement Cone, dont il eft énident qu'il y a des efpeces.

Ainfi lacolomne ou cylindre, & le cornet ou cone font deux fousgenres d'vn furscnrc icy
‘nommé roulean,donil cft icy eraitté principalementen genesal,& otk on conceura qu'vne feule
Krtie de ce cornet ou cone contenut de fvn des coftez de fon fommet, & qui pafle atlleurs pour

 cone entier, n'eft confideré ny ne paffe icy que pour vne moitié de cornet ou de cone ;& non
Ppas pour vn cone entier, o o

Et partaned ce mot Cornet ou Cone, on conceura les deux parties enfemble & 3 lafoisde cone
oppofées entre ellesd leur fommet, le cone autrementn'eftant pasentier. .

Quand vn plan autre que celuy du cercle, affiette ou bafe de rouleau rencontre ce réuleau,
pour cela ce planefticy nommé Plan de conpe du rouleau, -

Vn tel plan de coupe, rencontre va femblable rouleau, oubien au fommet, ou bien hors du
fommet, & enchaquecndroit c'eft'en I'vae de ces deux fagons, ou que Ja droicte qui deferit le
rouleau ne fe trouue en fe mouuantiamais paralelle 3 ce plande coupe, ou queelle s'y troune
quelquefois paralelle, - . |
.- Quand vn{emblable plan de coupe rencontre va rouleand fon fommet, en fagon que 1a droi-
@e qui defcrit ce rouleau ne (e crouue en fe mouuant iamais paralelled ce plan decoupe,

: Sile fommet durouleau fetrouucd diftanceinfinie, I'éucnement en eft inimaginable, & J'en.
tendement eftincapable de comprendre, comment les euenemens que le raifonnement h‘ly en
fait conclure peuuent eftre. | y

Silefommet de ce rouleau {e rrouue i diftance finie, il eft éuident quecette droi&te ne donne
‘qu'vnfeul poinét en ce plan de coupe. - R
' Quand vn plan de coupe rencontre va rouleauen fon fommet, de fagon que la droitte qui
defcric ce roulean fe trouue en fe mouuant quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe.

Sile fommetde ce rouleau fe troune A diftance infinie, la droi@e qui deferit ce roulean de~
‘meure en fe mouuant toufiours paralelle & ce plande conpe.

i le fommet durouleau fe trouued diftance finie, 1a droicte qui deferic ce rouleau ne dee
micure pas en fe mouuant toufiours paralelle d ce plan de co?c. -

Et en chacune de ces deux efpeces de pofition du fommet de ce rouleau , Ia droicte quile def~
crit fe troune en {e mounant, ou bien vnefeule fois, ou bien deux diverfes fois en ce plan de
c°“ e. '
: and elle ne s’y'troune qu'vne fois elle donne vne ligne dreicte en ce plan de coupe qui lors
3& jggn& au rouleau de fon long, ou comme on dit autrement, touche le rouleas en yne

roitte. .
~ Quand elle s’y troune deux diuerfes fois, elledonne deux lignes droiftes en ce plande coupe
quifend alors ce roulean de fon long par le fommet.

Quand vafemblable plan de coupe rencontre va rouleau ailleurs qu'en fon fommet, en fa-
gon que la droicte qui defcrit ce ronleau ne fe trouue en {e mouuant jamais paralelle & ce
plan de conpe. o

- §i cetre rencontre eft 3 diftance infinic "euenement en et inimaginable & 'entendemeat trop
foible pour comprendre comment peut eftre ce que le raifonnement luy en fait conclure,

 §i ceteerencontre eftd diftance finie, la droi@e qui deferit ce rouleau trace en ce plan dz
coupe en fe mouuant vne ligne courbe laquellc a diftauce finie rentre & repalc en foy

melme, & dontil y ades efpeces,
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'Quand vn femblable plan de coupe rencontre yn rouleau ailleurs qu'en fonfommet en facon

que Jadroicte qui delcrit cerouleau fe trouue quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe, I'éucne-

ment de cette efpece eft dutoutinimaginable pour le regard de l’el"fecc de rouleau nommée
cylindre, & encore pourl'efpece nommée cone quand la rencontre eft 3 diftance infinie,

Etquand vnfemblable plan de coupe rencontre vn cone ailleurs qu'au fommet, enfagon que

a dreicte qui delcrit ce cone fe trouue quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe, elle fi trouue ou

vae [eale fois, ou bien deux diuetles fois paralelle. ,
Quand elle fi trouue vae fcule fois paralellc elle y trace vne ligne courbe laquelle 3 diftance

infinierentre & repafle en foy mefine, & dontil n’ya qu'vne efpece.

Quand elle fi troune deux diuet(es fois paralelle elle y trace vae ligne courbe, laquelle 3 di-
ftance infinie fe m partit en deux égales & femblables moitiez, oppyfécs entre elles dos 4 dos,
defquelles vne feule n'eft confiderée & ne pafeicy que pour vne moitié de 'euenement de cette
pofition de plan de coupe au regard du rouleau qu'il rencontre, & dontil y adesefpeces.

Voilacommela tencontre d'vn tel plan de coupe & d'vnzouleau, fans confiderer fon affiette,

{e faic ou bien en vn feul poin@ oubicnenvae feule droicte, ou bien en deux droi@es, envn
melme plan, ou bien en vne ligr.e courbe.

Etlaiffant 3 partles efpeces des rencontres qui fe font en vn poin& & en vne feule droite,pour

difcourir feulement des autres efpeces, Fefpace que ce planen ces autres efpeces de rencontre

occupe du maftif du rouleau, efticy nommé Conpe du rouleau,
Les lignes droictes ou courbes, que 1a droicte qui deferit le rouleau trace en fe mouuant au

lan de coupe, font icy nommées Bord de 1a coupe duroulean.
uand le bord d'vne coupe de rouleau {etrouue eftre deux droiQes, le bue de leur ordonnan-

ce eftadi®tance oufinie, ou tnfinie,

Quand le bord d'vne coupe de rouleau e troune eftre vae ligne courbe, laquelle 3 diftance
finie rentre & repafle en foy mefime, la figure en eft nominée ouCercle, ouOuale,, autrement
Elipfe, enfrancez, deffaillement. '

Quand le bord d'vne coupe de rouleau (e trouud efkre vne ligne courbe, laquelle 3 diftance
infinie rentre & repafle en foy miefinc, la figure en e¢ft nommée Parabole , en francez, éga-

lation,
zuelle 3 diftance

Quand lebord d'vne coupe de roulcan fe troune eftre vae ligne courbe, la
infinie (e myparit en deux moitiez oppofez dos & dos, 1a figure en cltnommée Hyperbole, en

francez,ourrepaffement ou excedement,

lan d'vne droicte anec
eul, anquel cas elle tou-

- Quand en'va plan vne droite rencontre vne quelconque figure, ::z‘ctte rencontre eft confidea .

réc feulementd I'égard dubord de cette figure , & la rencontre en v
le bord d’vne figure (e fait en deux poin&s qui parfois font vnisen v

che cette figure, -

Quand en vnplan vae figure NB, N C, eft rencontrée de plufieurs droites ¥ € B, F1K,
FXY, d'vne mefme ordonnance entse elles, & quvne mefine droite NG HO, donne en
chacune de ces droi@tes d’vne mefme ordonnance entte elles vn poin& G, H, O, couaplé au
but F, .deleur ordonnance en inuolution auec les deux poinétscomme X Y, IK, CB, quy
donne lebord de Ia f}gurc N B, NC, vnetelle droite NGH, eft pour cela nommée icy

Trauerfale, des droictes de ordonnanceaubue F, 2 Mégard de cetee figure NB, NC, &
les droictes de cette ordonnance aubue F, font pourcelanommées Ordonnées de la trauerfile

N, G, H, alégardde la mefinc figure NB, N C. ‘
Eten chacune de ces ordonnéesfont enfemble confiderdes lesdeux pieces oufegmens,com-

e OC, OB, quifont contenus entre latrauerfale & chacun des rencontres de cetee droicte,

Nomsimpo -

yY

Coupe 4e
rounlean, -

Bordde /s
conpe de rou-
lean,

Cercle,Blipfe
o Quale,

Parabole,

Hyperbole,

Traverfale
aix droictes
dvise ordone
nance,
Ordonnées

aueclebord de la figure. Etles deux pieces oufegmens comme F C, FB, quifont contenuis .
g melime droicte aue: lebord 47 Franer-

entre le but F, deleur erdonnance, & chacun des rencontres de la mefme

de lafisure.
De fagon que quanden vn planles droidtes FB, FK, FY, d'vneordotinance aubut F, ren-

contrent vaefigure N B, NC, il y a quatre efpeces de plus grande & de plus petite 3 confiderer

* aux droi&tes de la melme ordonnance au but F.
Laplusgrande & 1a plus petite d'elles qui eft contenut entre leur but commun F, & leur

rencontre auecle borc!P delafigurede I'efpece du rencontre B. -
Laplus grande & la plus petite d’elles contenuds entre leur but commun F, & leurrencone

tre auec lebord de la figure de P'efpece durencontre C.
Etcelle d’elles dont la piece oufegment comme CB, qui eft contenu dans lafigare, eft la

lus grande ou la plus petite. . ,
5 Oubien celle d’clles dont]a fomme oula difference des deux pieces comme FC, FB, &

comme OB, OC, contenués enrtre leur but commun F, & levr trauerfale ON, & chacun de [(gs
tencontres aucc lebord delafigure, cltla plus grande oulaplus petite,

fale.
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Partant i ces mots Traney[ale,Ordonnées, on conceura que les deoidtes dont il eft entendy

. parler, fontainfi nommées & I'égard d'vac coupe de rouleau qui eft au mefme plan que ces

droiftes, - =
Vi femblable éuenement de traverfile & d'otdonnées eft frequent aux plates coupes du

rouleau quelconque,

- N

Etle bord de lafigure aueclebut des ordonnées & Jeur crauerfale donnene en chacune des
ordonnées tonfionrsquatre poinéts en inuolution, dontlesdeur qu'y donne le bord de la fi-
gusefoncles corre‘{gondans entre eux, & celuy du bucdel'ordonnance, auec celuy qui donne fa

: .

ttauerfale, font aufli correfpondans entre eur. _
Ou bien en chacune des ordonnées le but deleur ordonnance eft couplé au poiné qu'y donne

leur wrauerfalc en inuolution aucc les deux poiné@s qu’y donne le bord de la figure , & au

rebours.
Ou bien en chacune des ordapnées les deux peinitts qu'y donne le bord de la figure fone

couplez eninuolution auec ces deux autres poindds, le but de leur ordonnance & celuy qu'y

donne leur traverfale. , , p
Orcomme en vneinuolution de quatre poin@ts quelqlicsfois les deux de la couple des exerén

mes font éloignez I'va del'auere, en fagonque 'vneft vay alafouche, & l'autre eft 2 diftance
infinie,

Par contre, auffi les mefmes deux nauds ou poindts de Ia couple d'extrémes fone quelques
fois approchez infques} eftre vnis enfemble 3 yn mefme des autres deuxneeuds moyens & cor-

- refpandans entre eux, auquel cas les quatre poinéts de linuolntion fe trosuent reduits & deux

{euls poinéts, 3 'vn defquels on en conceura trois-vais en vn,
11 y abeaucoup i dire au fujec des quatee poinéts en inuolution d'vne ordonnance de droiftes

auec leur trauerfale & le bord de la figure, mais en ce Brotiillon il fuffira de dire quelque chofe
des efpeces d'éuenemens plus generaux qui peuuent en faire voiraifement le particulier,

Au plan d'vne coupe de ronleau quelconque le but d'vnc ordonnance de droi&tes, autrement
d'vn corps d'ordonnées, cft oubien aubord, oubien horsdubord de lafigure, & en chacine
de ces deux pofitions il eft oubien 3 diftance finie, ou bien 3 diftance infinie,

Au plan d'vae coupe de rouleau quelconque la trauerfale d'vne ordonnance de droiétes, au-
trement d'va corps d'ordonnées, ou bienrencontre, oubien ne rencontre pas le bord de la
ﬁ%iurc & en chacune de ces deux pofitions, efle eft ou bicn ) diftance finie, ou bien 3 diftance
innnic,
and fe but d'vn corps d'ordonnées et aubord de la figure A diftance ou finie ou infinie,

* . latrauerfale de Pordonnance eft du corps mefime des ordonnées, & pafleau but de l'ordonnan-

- contre pasle bord de la figure, toutes les ordonnées le rencontrent.
‘ Q%and latrauerfale d'va corps d'ordonnées A diftance ou finie , ou infinie rencontre le bord
del '

ce auquelelle touched lafigure. e .
Quand le but des ordonnéescit hors dubord delafigure 3 diftance ou finic, ou infinie, &

ue toutes les ordonnées rencontrent le bord dela figure , la trauerfale ne le rencontre pas, &
2 toutes les ordounées ne.rencontrent pas le bord de lafigure, la traverfale le renconere.
Dauantage les deux pieces de chacunedes ordonnées contenuts entre leur bue, & chacun des
deux poinéts qu'y donne ke bord dela figure font ou bicn égales oubieninégales entre clles,
Quand ellesfont égales entre elles auffi les deux pieces de chacune des mefmes ordonnées
contenuts entre leus trauerfale, & chacun des deux poinéts qu'y donnele bord de la figure fone

épales entre elles, & au contraire. _ - . o
Et par contre,quand {a trauerfale d'vi corps d’ordonnées i diftance ou finie, ouinfinie,ne.ren-

afiguse, elle le rencontre ou bien en vn ou bicn en deux poinéts.
Quand ellc lerencontre en va poindt, ce mefline poinét eftlebut des ordonnées,
Quand eile le tencontre en deux poinéts, toutes les ordonnées ne lerencontrent pas.
Dauantage les deux pieces de chacunc des ordonnées. contenuts entre leur trauerfale. &
chacunel de leurs deux reacontxes auec le bord dela figure fontoubicnégales ou bien intgales
entre elles, . ‘ ' I
Quand clles font égales entre elles, aulli les deux pieces de chacune des me(incs ordonnées
contenuts enere leur trauerfale, & chacun des deux poinéts qu'y donne-le bord dela figure: font
égalesentre clles, & au contraire, R
Quand en va plan i quatze poin&ts B, C, D, F, comme bornes cougégs trois fois entre
elles, paffenttrois couples de droices bornales BCN, EDN, BRF, DCF, BDR, ECR,
chacune de ces trois couples de droictes bornales & le bord courbe d'vacquelcongue coupede
rouleau, quipafle’ ces quatre poin&ts B, C, D, E, donngen quelconque autre droicte
de leur planainfi qu'en varrone I, G, K, vnedes couples de neeuds d'vne involution 1K,

PQ, GH, & LM, &[ilesdeuxbornales droictesd'vne des couples BCN, EDN, fone
paralellcs
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paralellesentreclles, lesreitangles de leurs couples relatives de bring déployex autr%‘éfqu Netns ime
entre cux comme leuss gemeaux les re®angles des brins plicz au tronc& demefme ordre f'ox‘af"’“%%s .
! - g E’('%?

ehitre eux. N
Car le re@tangle dela couple quelconque de brins pliez autrone QI, QX, eftdfon selatif le W
reltangle PI, PK, en rai&m mefme quela compoféedes raifonsde 1 Q, 3 IP, ‘& de ‘

KQ, i KP.
Or'1Q, cftd IP, cnraifon mefme quelacompolée des raifonsde CQ, 4 CF, & de

BF, 2 BIN :
Et KQ, eftd K P, entaifon mefineque lacompolée desraifons de DQ,, i DF, &de

EF, 3 EP,
- Doncle re@angle QI, QK, eftifon relatif lereitangle PI, PK, ca nifonmefineque

la compofée des quatre Taifons de CQ_, 4 CF, &dec BF, A BP, &de DQ_, & DF, &de

EF, 3 ED,
Semblablementle fe@angle Q_g,c QMH, eftaure@angle PG, PH, ennifonmefmeque

lacompolée des raifons de G Q, P, &de HQ, 3 HP.
Or GQ, efti GP, enraifoi melmequela compotéedeszaifonsde DQ, 4 DF, &de

BF,3 BP.
Et H Q. cftd HP, ‘enraifon mefme que la compofée des raifonsde CQ, & CF, & de

EF, 2 EL. '
Doncle reangle Q G, QH, eftaureftangle PG, P H, enraifon mefme quelacom-

yoﬁcdesquatrcraifons de DQ, 4 DF, &de BF, 3 BP, &de CQ, 3 CF, &de EF,

a EP, quifontles quatre mefmeSrailons donteflt compofécta raifon du ré@angle QI, QXK,

aureftangle PI, PK,
Partantlerectangle desbrins QI, QK, eftd fonrelatificra@angle. PI, PK, commele

retangle QG, QH, gemeau du ré@angle QI, QK, cftifoncelatiflerectangle P1, PH,

gemeaudu re@angle P11, PK.
Et partantles trois couples de nceuds IK, P Q, GH, fonteninuolution entreelles,

Ofi- Pon void que c’eft vne mefine proprieté de trois couples de rameaux déployez au tronc
d'vn arbre quand ils font tous d'vne mefme ordonnance entre eux, & quand ils font difpofez
comme icy aux quatre poinéts B, C, D, E, de fagon que le but de I'ordonnance de trois
coutples de rameaux eft comme fi ces quatrcpoin&ts B, C, D, E, s'vniffoient 3 va feul poinéd.

Que files deux bornales d'vne couple BCN, EDN, fontparalelles entre elles le rectangle
des brins dép!or:z I C, 1B, eftilon relatif lereQangle KD, KE, comme le reCtangle de Ia

couple des quelconquesbrins pliezau trone 1Q, I'P, gemeau du reQangle 1B, 1C, et 3

fon relatif le rectanigle de brins plicz autronc K Q, KP, gemeaudure@angle KD, KE, ce

qui eft éuident du paralelifime de ces rameaux ou bornales entre elles BC, DE,

Ce quimonftre que quand en va planily a cinq quelconques droictes BE, DC, PK, BC,
& DE, dontlesdeuxquelconques BC, DE, fontparalelles entre elles eftantla quelconque
desaueres trois K P, confiderée commetronc , & chacune desautres comme rameaux déployez
acctronc, dontlesdeuxparalelles BC, DE, foient vne couple, & les autres deux BE DE,
foient vne amre couple,les re€tangles des couples de brins’l C, 1 B, & KD, KE, desdeuxra.
meiux d'vae couple, font éuidemmententre eux comme leur gemeaux pris d'vomefme ordre,
ks rectanglesde 1Q, 1P, & KQ, KP, des brinsde I'autrede ces couples derameaux fone

cntre eux,
Ceft i dire, quauflile rectangle €1, CB, cftéuidemment au re@angle DK, DE, com-

melereftangle CQ, CF, cftaure@angle D Q. DF,
Etquauflilereétangle BI, BC, eft éuidemment aureitangle EX, ED, commelere&an-

gle BF, BP, eftaureftangle EF, EDP. » ‘
. Quandlebord courbe d'vne quelconque coupe derouleau paffe ices quatre poinéts B, C,D,E,
ceux qui voudront chercher vne demonftration en melmes paroles pour toutes les elpeces de
coupes lepeuuent faire; cependanten voicy la demontftration en deux reprifes, premierement
quand c'elt le bord d'vn cercle qui y pafle, & en fuitte de quelconque de ces autres efpeces de

coupe de rouleau.
Quand donc ces quatre bornes B,C,D, E, fontaubord d'vu cercle qui rencontre en L M,

gerté fepric{ine quelconque droicte G P H, A
9 Encecasprenantlereétangle comme FC, FD, pour mitoyenentre les reGangles Q C,
QD, & PB,:PE, c'eftddire, entreleurs égauxlesreCangles QL, QM, & PL, PM, ilent .
éuident quelcrectangle Q L, Q M, oufon égal le retangle QC, QD, eft au rectangle
PL, PM, ouifonégallereGtangle PB, PE, enraifonmrefine quela corpofée des raifops du

reGtangle Q C, QXY auredangle FC, FD, oufon égal leredtangle FB, FE, & duzetane
gle EC, FD, oufon angle FB, FE, auteétangle P B, P E, E
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. Nomsimpge - Orleredtangle QC, QD, égaldureangle QL, & . o
fe:{,;‘f . QM, eftaureétangle FC, FD, fgal dure@tangle ¥B, } CQACH &de DQ, A DN
Coge ¥ E, en raifon compofée desraifons de C | '
A . Etlereftangle ‘EB, FE, égal dureétangle FC, FD.9 -

C eftaureGangle PB, PE, égaldu xe&aﬁgfe PL, P M,} BF, 3 BP, &de¢ EF, % EP,

¢n raifon compofée des raifons de - S | S

" Donclere@angle QL, QM, égaldureangle QC, QD, eftaareltanple PL, P M,

Agal dure@angle PB, P E, -caraifon melmeque lacompafécdes quatresaifonsde C Q, &

C¥,de DQ, i DF, de BF, 1 BP, &de EF, 4 E P, qui {ontles quatre me(mes raifons
. donteft compofée chacune desraifons, & dure®tangle QI, QX, au reétangle P1, PK, &

dure@tangle QG, QH, aa reétangle PG, P H. o ‘ S
Etquandles quattebornes B, C, D, E, fontau bord courbe d'vae quelconqueautre ctl}ece de
conpe'derouleau,, fans faire icy tant de figures pour vn fimple Brotlillon de projet, fil'on (e
“veut donner le diuertiffement d’en faire ailleurs , on verra ‘que Ie roulean duquel ceete figure
eft coupecftant reftably fur elle, & en futree fur fon affictte ou bale le quelconque cercle BCDE.
Les quatre droiétes menées par le fommet delce rouleau &parTes quattebornes qui font au
bord decette quelconque coupe , filent parla furface du rodleau, & donnent au bord du cercle

fabafe auffi quacze bornes B, C, D, E. ' ' S

_Etqueles plans du fommet de cc roulean & de chacune des droiftes bornales des trois cou-

ples menées par les quatre bornes de ceece quelcongise coupe, donnent au plandu cercle bafc de
ce _I;oul_ea’u, par ces bornes B, C, D, E, trois couplesaufli de bornales BC, ED, BE, CD,

8D, OF. | i ae . .

Etquele plandu fommet de cerouleau & de cette feptiefme quelconque droicte menée au
plan ge cettecoupe , donne au plan.du cercle bafe de cerouleau, de melme vine feptiefnie quel-
‘conque droi&te K, G,H, quirencontre endeuxpoinéts LM, le bord du cercle B,C, D, E,
bafe ouaffiette de ce rouleau, &laquelle droi&e K, G, H, rencontre yrﬂi.aux poinéts comme
PQ, GH, IK, chacune des bornales des trois couples du plan de cé mefme cercle,

- Etqueles drofctes menées du fommetde ce rouleau par les poinété LM, dubord de ce cer-
cleabafe, paflent enla feptiefme quelconquedroicte duplan de cette coupe quelcondue aux
mefines poin@squ’y donnele bord cecette coupe quelconque. |

Etquelesdroictes menéesdu fommer du rouleau par legpoinéts de chacune des couples de
nctuds QP, GH, IK, de la fepticfme droicte G H, du plan du cercle bale de ce rouleau
paffentanz poinéts que donnent enlafeptiefne droicte du plande cetto coupe les trois couples

de bornales ainfi menées en ce mefmeplan,
Oril eft demonttré que ces couples denaruds LM, Q2, GH, IK, duplan du cercle font

en inuolution entre eux, : - :
" Etlaramée de cérarbre entrois ou quatre couples de rameaux , tous d'vne mefme ordonnan-
ce, dont 1e but eft le fommet de ce roulcau, donne en cette feptiefme droicte du plan de cetee
coupe autant de couples de neeuds auffi d'vne inuolution, Etpartant : I
* Cette demonftration bien entendat s'applique en nombre d’occafions & fait voirla femblable
generation de chacune des droites & de poincts remarquables en chaque efpece-de coupe de
rouleau , & rarement vne quelconque droiéte au pland'vne quelconque coupe de rouleau peut
anoirvane Fro rieté confiderable 3 P'égard de cette coupe,qu’au plan d’vneautre coupe de ce rou-
Jeau la pofitid & les proprictez d'vne droicke correfpondante 3 celle-1ane foit aufli donnée pa s
vne femblable conftraétion deramée d’vne ordonnance dont le but foit aufommet du rouleay,
. Maisauanc que pafler ontreaux progoﬁtions generales des quelconques coupes du roulean,
ﬁoﬁiblel ilne fera pas mal propos de donnes encor vne des propofitions particulieres du plan
.du cercle. .

Q’gand enladiametrale A, d'vncercle L M E C, deux quelconques poinés A, 1, font
couplez entre eux en inuolution auec les deur péints EC, quy donne le bord du cercle que
deuxdroictes L1S, LAM, ordonnéesd vnquelconque poin® L, aubordde ce cercle, pafient
dcesdeuxpoinéts A, & I. - - _

. A chacundes poinéts E, C, &aucentredu cercle 7, pafle vne couple de droictes CP,

" €N, ER, EO,7B, 7D, coniuguées,& par lanaturc du cexcle icy perpendiculaires aux

‘deuxdroictes LA, LI, aufquelles elles donnent les poinéts R, O, P,N. t '
Lapicce dela quelconque de ces deux droickes LA, L I, contenud entre ces deux poinéts
qu'y donnent les coniuguées venans despoinéts E, & C, eft égale a la piece de lautre des
. miefmes droi®tes LA, LI, quicftcontenud entreles poinétsqu’y donne le bord du cercle,

. Ceftdditequelapiece NO, deladroiéte L1, cft égaledlapiece LM, dela droitte LA,
& quelapiece PR, deladroitte LA, eftégaledlapiece LS, deladroilte LI, ‘

Lt dauantage, le re@angle de chacune des couples de ces coniuguées venans des poindts E,
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& C, furchacunedecesdroiftes LA, 11, eftégalau reftangle desdeus picces de eelle des Nomiimpeo,
dear LA, LI, alaquelle elles font coniuguées contenutis entre'vn des poincs qu'y donnele .
bord ducercle, & chacun des poinéts qu'y donnent ces deux coniuguées, L g
Celtd dircqueleseitangle PC, RE, cftégalaure@angle LP, LR, &quelere®angie
NC, OE, cftégalaurettangle LN, LO. | | L o
Carcomme ' 7 B, mypartit E C, en 7, demelmed caufe du paralelifme d'entre CP, 7B,
ER, ellemypartit RP, en B, maisdelanaturedu cercleelle mypaseic aufi LM, en B, pas.
eantles deuxpieces LP, M R, fontégales entreclles, s S .
Semblablement & Bar.me(‘mes raifons, comme 7D, mypattict EC, en 2, de mefme elle
mypareic N.O, en D, maisellemypartitauffi LS, en D, partantlesdeuxpicces NL, S,
font égales entre elles, | . ~ S |
Dauanrage ayant menéla droicte LE, qui donne H, en P C, & la droi@e LC, les deys
EL,& CL, fgnt perpendiculaires entre elles veule demycercle ECL, S
- Erpuisquelesquattepoin@s C, 1, E, A, fonteninuolution ces perpendiculaires C1I,
EL, mypartiffentchacune vn des angles queles deuxdroidtes LA, L1, fontentreelles,. - .
Ainfi les eriangles re@angles CLP, CLN, font femblables , &1 caufe deleur cofte com.

mun “C L, ils font égaux entre eux, . ; 4
Et(emblablementles triangles re@tangles LER, LEO, font femblables, & 3 caufe de

leur cofte commun E L, ilsfontegauxentrecux,
- Ainfilesdroies LR, LO, fontégalesentreclles, & lesdroictes LP, LN, égales en-

tre elles, _ 1 o
-+ Mais les droiftes LN, SO, font égales entre elles, done les droictes L P, SO, MR,
font égalesentreelles, confequemmentles droiftes NO, LM, font égales entre elles, & les
droictes PR, LS, égalesentreeciles. _ K | .
- Etmenantladroite M1, iufquesaubordducercle X, il et éuidenequeles deux piecesIl,
1X, fontégales entre elles & lesdeux picces I M, 1S, égales entre clles. S

Airfi les deux pieces 1L, 1M, fontégalesauxdeuxpicces 1X, IS, ou antrement LS,
diﬁ'erzncc oufomme desdex picces IL, IM, eftégale 3 RP, c'eftddire que RDP, eft égale
dlafomme, oud ladifference des deux 1L, I M, . S

Maintenant puis que EL, eft perpendiculaire} LC, letriangle CLH, eft reQangle, &3
fon angle droiét au poinét L, paffeladroiéte AP, perpendiculaired fon cof¢ CH, bafe de
langledroi® C ng. ainfile triangle re®angle LP H, eft femblable 3 chacun des triangles
aufliretangles CLH, & CPH. .

Et 2 caufe du paralelifme d'entre lesdroictes CPH, & ERQ, le¢'mefine triangle LPH, eft
encorefemblable 3 chacun des deux eriangles auffirectangles LRE, & LOE,

Partant les triangles retangles CPL, LRE, CLN, & LOE, font femblables entre
eux, confequemment PC, eftd R L, comme PL, eftd RE, &le reftangle des deux
exttémes P C, RE, quifontlesdeuz coniuguées perpendiculaires venans des poins C, &E,
furladroite LA, eftégalaurc®angledesmoyennes LR, LP, qui fontles deux piecesde
lamefme droite LA, contenuds entte I'vndes poin@ts L, qu'ydonnele bord du cercle , &
chacundes points R, & P, qu'y donnentces deux coniuguées perpendiculaires ER, CcP,
Et en menant les droites MC, ME, par melme raifonnement, on demonfirera que les

. triangles ERM, MPC, fontfemblables,& alongeantlesdroies CM, ER, ondemone
ftrera femblablement que les seQangles PC, RE, & MP, MR, font égaux ene

tre cux, .
Dauama%}: lestriangles CL N, LOE, eftans femblables entre cux NC, et} 1 o,
)

comme LN, etd OE, &lerelangle des extrémes les coniuguées perpendiculaires N-C, -
OE, cftégalauretangle des moyennes L O, LN, quifontlesdeuxpieccesde LY, con-
tenués entre vades poinéts L, qu'ydonnelebordducercle, & chacundes poin@®s N, &
O, ?Iu'y donnent (es deux coniuguées perpendiculzires CN, EQ, .

Et demeurant lamefme conftructionquand auquelconque .1, des deux poinéts A, & I,
palfevnedroite 12, coniuguée perpendiculaire i celle AL, des deux droictes LA, LI,
qui paffe 3l'autre A, des mefmes deuxpoinéts A, & 1, enlaguelle &aun 2'uclconque P, des
poinds telsque P, & R, paffevnedroi®e PQ, laquelle donnclespointe X, enladroicte
1Z, & Q, enlaconiuguéeperpendiculaire ER, qui pafle 3 l'autre poin&t R, en fagon
que le re@angle des piccescomme Z K, ZR, foitégalau retangle de deux foislapiece com.

- me Z1, cefta dircauredtangle Z1, ZI1, '
18 Lors comme RP, eftilapiecede ER, telleque RQ, ainfi lere@angle BR, BP, eft

A chacun des re€kangleségaux PC, RE, & Z1, By, ou ML, MR,
Carenprenant Z R, pourhauteur commune i chacun desretangles 2K, ZR, & ZP,

2z R, le reftangle ZP, ZR, cRaure®angle ZX, ZR, celtddiredfon égal le seftangle
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. 21,21, commelabale’ZP, eftilabale Z K, c'elt 3 dire,d & caule du paralelifme d'enct
0 » ’ » o Ky me gentre.
g{’m.‘fmpf. ZK, RQ, comme RP, cfti RQ., ' 4 : P BT
~ Dauantage i caufe du paralelifme d'entee les droictes CP, 7B, 1Z, ER, &dquelespoinéts
| Ay E, I, C, .faat eninuolution, &que 7, eamypareic lebein E C, faic que 71, 7E, 74,
{onzprigorcxannellesi &1A, 1E, 17, 1C, deuxideur proportionnelles, & A C, A7,
‘Al, AE, déuxideux proportionnelles, & CP, 7B, 1Z, ER, deux i deux proportion-
nelles en mefmeraifonqueles quatee AC, A7, AL, AE, encreclles, &queles quatre AP,
AB, AZ, AR, entreelles, .

- Delafuitquecomme lere@tangle AZ, AZ, eftaure®angle. AR, AP, ou i fon égal le

. selangle AZ, AB, ceftidice, comme la branche A Z, eftifon actoupléela branche A B,
ceft i dire, commele retangledesbring ZR, Z P, eft 2 (on relatif le re@angle BR, BP,

 sinfile retangle ZI, ZI, efti chacundes seétangleségaux Z1I, B7, RE, PC, & LP,
LR, ou MP, MR. ) : '

Etenchangeant,commelere@angle \ZR, ZP, eftauteangle ZI, ZI, c'clt i dire,
comme RP, eftd RQ, ainfileretangle BR, BP, it] chacun des refangles égaux PC,

-RE, Z1,By, & 1LP, LK, ou MP, MR.

Maiscomme RD, eftd RQ, ainfiauffilercétangle RP, RP, ecft au reftangle RP,

'RQ,, donclere@angle BP, BR; efth chacundes retangles égaux ER, CP, Z1, By, &

- LP, LR, MP, MR, commelecreiangle RP; RP, etauretangle RP, Rq, & en

- changeantlereétangle BP, BR, cftaurc@tangle RP, RP, comme chacundesicitangles
égaux ER, CP, ZI, By, LP,LR, MP, MR, aurectangle RP, Rq_

Oseftil 3;1’5 caufe que PR, eftmyparticen B, le rectangle BR, BP, eft la quatriefine
particdurectangle RP, R P, doncaufli chacun desredangles égaux ER, CP, Z1, By,
LP,LR, MP, MR, cftlaquatriefme partic dureltangle’ RP, Rq_. .

. Aquoyfilosadiouftequeladroite EL, mypartiffane I'angle MLS, & la droicte C M,
mypartiflantl'angle XML, lespiecesdubordducercle ES, EM, fontégales entre elles &
les picces. CX, CL, égalesentreelles; d'od fuit queladroicte E1C, mypartit I'vn des an-
gles quelesdroittes 1L IM, fontentre elles, & que 1a droite 1 G Y, perpendiculaire A
E1 ﬁ. » mypartic Pautre des angles que les melmes droites 1L, I M, font encore en-

“ere elfes; , .

Onverra bientoft en gros quelles efpeces de confequences & de conuetfes veayes s%en ene
faiuent pour le f‘u;et de ce Brotiillon, & quil'enfleroient trop 2 les déduire aulong,

Quand envn plan 2 quaere poin&s B, C,D, E, comme bornes en quelconque plate coupe de
rouleau paffent trois conplesde droites bornales BCF,EDF, BEN, CDN, BDG,

»  CEG, &quauxdeuzbuts G, & N, desdeuxordonnances de deux quelconques couples de
ces bornales, paffe vndutre droi®te GN, il'egarddela conpe de rouleau, aubord de laquelle
fontles quatre bornales B, C, D, E, cetee droicte GN, eft trauctfale des droites de 'ordonnance

. delatroifiefme de ces couples de bornales au but F, c’eft ) dire que F,X,G,Y, fon en inuvolution.

Carcomme il a efté dit en concenant que chacune desdeux lettres X, & Y, et doublée.

G X, et GY, enraifon mefine que la compofée destaifons dey DX, 3 DN, & de BN ABY.

Et GX, eft 3 GY, enraifon mefme que la compofée des raifons de S CX, 3CN, &de ENAEY,

Bt FX, cftd FY, enraifon mefme que la compofée des raifons de'} DX,3 DN, & deEN, ALY,

EtFX, eft3 FY, en railfon mefmeque la compofée des raifons de § CX,2 CN, & de BN, 3 BY,

D'oiifuitque GX,eltd GY, comme EFX, eftd FY, ceft & dirc que les quatre poindks

'}, X,G,Y, fontentre eux en inuolution. ' :

Et en concenant la droi&kemenée FN, levquatre droictes N F, NX, NG, N Y, fonten-
tre clles d'vne me(me ordonnance au bue N, & paffent aux quatre points en inuolution FXG Y,
partant elles donnent en chacune des quelconques droictes menées en feur plan F ¢ O B,

: ¥I HK, quatrepoinéts en inuolution F, €, O,B, F, I, H, K. -

Etdautantque les quatre droitesG F, GC, GO, GB, foutentrecllesd'vne mefine or~
donnanceaubut G, & qu'elles paffent aux quatre poinéts en inuolution ¥, C, O, B, de la
droi&te F B, fuitqu'elles donnenten quelconque droiéte ¥ R, menée en leur plan, quatre
poinéts eninuolution F,1, H, P,

Et quand ces quatre botnes B, C, D, E, fontau bord courbe d'vne quelconque coupe de

“goulecau CLDEMB, :

Lamefmedroi¢te GN, eftdl'égard de cette coupe de roulean trauerfale aufli des droictes
ordonnéesaubut F, &les 3natrc oin&s F, L, H, M, quedonuenten la quelconque droi@e
de cette ordonnance, le butde 'ordonnance F, la trauerfale G N, & lebord dela igure L M,
fonten inuolution entre cux : car fiuant la melme conftrution il eft demonftré qu'en gette
arbi&l&c_F H, lestrois couplesde poincts LM, 1K, QP, fontsrois couples de noeuds en
inuolution,
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Hanfi demonftré queles deuxpoindts ¥; & H, font couplezeninuolution; & auecles deux Nmip’n

poinds I, K, &aueclesdeixpoindts Q:P, L W
P“Fimltl;tcnt,il eftaufli demgnﬁréqu%'fuitte les mefmes deuxpoints F & H, foataufhi cou- ¢ Tt

plez en inuolution auec les deux points L, M., . .
Oufifon veue, puis que chacane des deux conplesde poin&ts 1K, & PQ, efteninuely.

tionauecles deux poinéts F;, & F, fuivquechacune d'elles et vae coupledencsuds exeré-

mes d'vnarbredont F, & H, fontles deuxnceuds moyens dogbles. -

Eril cft demontlré que les trois couples de noeuds J'K, PQ;, & LM, fonten inuo.

Juton, . - 4
‘Pastantles deuxpoinéts LM, foneencore vne couple denceuds du mefine arbre done P,

& H, fontlesdeurnmuds moyensdoubles. .
Confequemment les mefines deux poinéts L, & M:, font couplez entre eux eninuolutios

aueclesdeux poinéts F, & H, =
- Lemefinefe peut encore deduire &-conclure dvne autre fagen,
Droil fuit:q u’g Iégard de'cette coupede roulean CLD EM, enlaquellefont cesquatre bor.

nes B, C, D; E, ladroicte GF, efttranerfaledes droictes ordonmces aubut'N, & que la droicte
FN, oft trauer(ale des droictes ordonneés au bur G, . o
Et que quand au plan d'vne [emblable coupe de rouleau, 1¢ but eft 3 diftance infinie d'vne or~
donnance de droictes quirencontrent cette coupe, les picces de chacune des ordonnées conte.
uksentreleur tranerfale, & chacun des points queleurdonne le bord de 1a figuse, font égales
emx;;lles,&de mefthe deleurs pieces contenuls entre lebutde Pordonnance, & chacun des
s

pointt queleur donne Ie bord delafigure, - | .
Dot {uicqu'au plan d'vne quelconque coupe de rouleau toute dioited I'égard decerte coupe:

oft trauerfale de.droictes ordonnées A quelqae bu, i
Etquetout poinctalégard de certe coupey cft Ie butdequelques droi@es ordennées. d'vne

eraverfale, .
D'oii fuit encore qu'eftant de quelconque poin@ N, en latraverfale GN, des droictes d'vne-
ordennanceaubut F, menéevne qucl%nquc droite ND C, quirencontre le bord de.cetea

coupe de rouléau comme en D, & C, &puispar F, burdecette ordonnance, & parl'va-
deces poinds - D, menée vneautre droite FDE, qui donne encore le poinét E, au-bord’

de cette caupe deroultau. ,
Lies deux droites menées finalementcomme NB, & EC, font enfemble ordonnéesi va.

but B, au bord de Ia coupede roulegu,
Carileft demontftré que lespoinéts C, & By quelebord de.la coupe de rouleas donne en:
ladroidte FC O, font couplez en‘in}xblution auecles deux poin&s F, & O, qu'y donneatles

deux droictes NG, NF,. !
lleft aufli demonfiré que les poings C, & B; que lesdroi®tes NYB, NXC, donnent en
ouplez en inuolution auec les mefmes deux pein@s F,0,

lamefine droicte FO, fontde mefine )
qu'y donnent les deux droictes N G, N'F, doncle bord de 12 coupe. de rouleau &. la.droie

N, E, donnentwn mefmepoin& B, encetre droite FO*
Dot fuird'abondant que quand en vn plandeux-quelconques droies FCB, FDE y IChe

contrent comme cndes bornes B, C,D, E, le bord d'vne quelconque coupe de rouleau, &qu'k;
cespoincts B, C, D, E, paffent deux couples d'autres droiétes bornales BE, C D, & BD, EC, .
les deux buts N, & G, desdeux ordonnancesde ces deux couples dé droites bornales fone-
en G.N, trauerfale des droi@es de I'ordonnance de ces deux premicres- droies comme
FCB, FDE, dontlebuteft F.

FO;

Dot fuit qu'an plAiid'vne quelconque coupe dé roulean B C D E, chacune.des dfoites

FH, FG,d vne mefme ordonnance entre elles efttrauerfzle des droictes-dtvne ordonnancedone:

lebuteftenleur commune tranerfzle G N, L
Etpar conuerle, que lestraucrfales OF, HF, GF, des droiGesdesordonnancesdont lo but.

eft:.en vne mefme trauerfale ou droie. N'G, font toures d'vne mefme ordonnance. cne.

ere clies.
pe.de rouleau donné. de. pofition le-but F; d'vae quel-

' Dol fuit qu'eftant au plan d*vne con
conque ordonnance dedioides FH, FG, leurcommunetrauerfale G N, y eft aufli donnée:

de pofition,
r.i. u'y eltant donnée de pofition vne quelconque trauerfale ou droi@e GN, lebutde fes oze
données F; yeftuutli donné de pofition,
4 00 I'on void en outre.que les droictes comme FS, qu'onnomme touchantes i vne coupe.
de rouleau, font du corps j'vne ordonnancede droiétes qui ne rencontrent pastoutes Jafigure,

&ne font chacune.quivn cas d'vn cas, -
‘Do fuit que 1a droicts d'vae ordonnance menée au poinét que.leur trauerfale-donne ag
' F
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Koms impo- bord dvne coupe de ronleau touche cette-coupe,
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A ,
Et que du bord de la figure ayant mené vne ordonnéed queleonque diametrale de oerre -
coupe, & vne autre droidte aulpoin& de rette diametrale couplé au poinét quy donne ceste
ordonnée en inuolution auec les deux poin&ts qu'y donnele bord delafigure, ceteedernicre
droi¢te touche cette coupe, ' | -
Or en vae quelconque trauerfale N G, d'vae queltopque ordonnance de droictes FH, F O,
chacune des couples de poin®ts NG, ZH, AR, qu'y donnent les trois buts d'ordonnées
A, Z, N, & leurserauerfales TGV, MHL, & ERD; fone chacune vie de trois couples
de noeuds eninuolution d'vn arbre dontla fouche eft confcl]uem ment donnée de pofition, aflz.
uoird-celuy de ces noeuds extrémes intericur qui {e trogue couplé i la diftance ingnié,'oﬁ.a\;tre.
'me?el le llz;:uin& qu'y donne la traucrfale des droiftes ordannées & diftance infinic anec cetee tra-
uerfale N G, : | -

Qui voudra {e donnerle dinertiffement ainfi que Monfieur Pujoz d'en faire vne feule Demon-
ftration en vn plan generale de toutes efpeces de cas, denancera le nettoyement de ce Brofiillon,
dont la pluspartdes chofes ont d'abord efté demonftrées par le relief. '

Cependant onen pourra voir icy la verité par deux reprifes, #neeir plan, & lautreen relief
¢'eft affauoir au plan du cercle qula chofe eft énidente de laperpendicularizé des diamerrales 3
leurs ordonnées, -

Expour les autres efpeces de coupes, en reftabliffant le rouleau fur cette coupe, & de {uitre fur
fa bafe cercle, &s'aydantapres delaramée de céearbre ordonnée au fommet du rouleau par
{a propricté demonftrée, on void la verité de cette propofition.

D'ot fuit auffi qu'autant de couples de droices qui font ordonnéesd vn des poinéts du bord
dela coupe de rouleau, & qui paflent aux deux poin&s du mefme bord qu’y donne vae quelcon.
que droiéte d’vae quelconque ordonnance, donnentenla traverfale de cette ordonnance au-

tant de couples de neeuds d'vacinuolution,

Il feroitlong d’aﬂ'cmbleric( non pas toutes, mais feulement les proprictez qui s'offrent &
1a foule , communes i toutesleselpecesde coupes de rouleau, & fufhira dc;n dire feulement
uelques vaes des plus éuidentes , & qui feruent de moyen 3 découurir les moins éui-

entes, .

_ Cependant.on remarquera quientre les deux cfpeces de conformation d'arbreil y enavne troie

fiefinc enlaquelle de chaque couple de neeuds,toufiours vn eft vy i la fouche, oulentendement
demeure courtde mefme qu'en pluficursautres circonftances, & cette efpece de conformation
d'arbre et mytoyenne entreles autres deux & fouche engagée & fouche dégagée.
uand vo etrauerfale eft i diftanceinfinic touteneft inimaginable.
Quand elle efth diftance finie, ou bicn ellesencontre, oubien clle ne rencontre pas le bord-

de la figure. .
Quand cllele rencontre , ¢'eftowbien 3 deux poinéts definis, ou bien 3 deux poin&s vnis,

envnauquel clle touche lafigure. -
Quand elle ne le rencontre pas, I'atbre qu'y conftituéne les buts des ordonnées & leurs

eraverfales, eft d’efpece A fouche engagée.
(%gand clle le rencontre en deux poindts defvnis, cée arbre eft d'efpece 2 fouche dé-

. gagée. o
vnis en va, c'eft } dire qu'elle touche la figure, cée

Quand ellele rencontre i deux poinéts
arbre eft de 'efpece mitoyenne, dont Lenten

prictez quele raifonnement luy enfaic concluse. . .
Mais voicy dans vne propofition comme vn aflfemblage abregé detout ce quiprecede.

__ Eftant donnde de grandeur & de pofition vne quelconque coupe de rouleau A bord-courbe
E,D,C, B, pouraffictte ou bafe d'vh quelconque rouleau , dont le fommet foic aufl donné de

ofition , & qu'vn aurre plan en queclconque pofition aufli donnée coupe ce rouleau, & que:
ﬁeﬂien 4’ , ;? de I'ordongance dg ce plan depcoupe auec le plan d'affiette ou bafe foit aufli

donnéde pofition, la figare qui vient de cette conftruction en ce plande coupe eft donnée d'ef-
pece &de pofition, chacune defes diametrales auec leurs diftin&tion de contuguées & effieux,
comme encore chacune descfpeces'de leurs ordonnées & des touchantes Alafigure, & la nature
dechacune;leurs ordonnances, auec les diftin@ions poffibles , font donnez tous de generation

& de pofition, . |

Cat ayant parde fommet de ce rouleau mené vn plan paralelau plan de coupe, ce plan de fom.
met donne au plan de l'affiette durouleau vnedroicte NH, paralelle & la droicte 4, ¢, la-
donnancede droictes ML, BC, TV, dontlebut F, cf

3uell§ dN Hr, et traneriale d'vae or
epofition,
Frla dre durouleau & ce but F, eft P'eflien de l'ordonnance des

Et la droicte menéeparle fommet .
plans qui engendsent les diametrales de la figure que cetee conltruction donne au plan de

coupe. -

dement ne peut comprendre comment (ont les pro-
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De plus ayane pat chaeun des poincts dela quelconque couple H, Z. qu'y donstent lequel~ -
*conquz'busyz ) P’vnc brddnnmfce dedroictes & leur sraucrfale HF, & parde fommee de ce ;i}'”g ™
gouleau mené deux droictes, lesdeux plans du fommet de ce roulcau & de chacune des droictes
comme FZ, FH, donnentenlafigurequivient de cette conftruttion au plan de coupe vne
des couples de diametrales, quadnnomme coniuguées, lefquels font difpofez entre eux comme
Jes deux droiftes dufommet du roulean & de chacun des pointts Z, H, font difpolées entre
elles, & les mefines droictes dufommerduroutean e des poinds Z, H, font les efficux de
deux ordonnances de plans qui engendrent au plan de coupe chacune vue ordonnance de droi«

&es reciproquement ordonnées ou coniuguées entre elles, enfemble les touchantes poffibles

lafigure 3 diftice ou finic ouinfinic aux points que lebord donnc ces diametrales caniuguées,

ot I'on void que les droictes nommées Ajmprotes, ouquinerencontrent le bord de la figiare
1 aucune diftance finic, ytiennentlieu tout enfemble & de diametrales de la figure, & de tou-
chantes A fes bords A diftance infinie, Toutes lefquelles chofes font éuidences du paralelifme
d'entre lesplans de coupe & du fommet, & de la proprieté d'vne ramée d'arbre ordonnée au
fommet du rou'eav. _ :

Pour vne commodité dans cette matiete, on poursoitencore accommoder & mettre en pres
mices trois autres propofitions. ' '

L'vne qui comprenne les 17, &18. du ¢.des Elemens d'Euclide.

L'autre qui comprennela 19, & quelques autres du mefmeliure.

Lautre qui comprenac les 47. du premier , & les 12, & 13, du fecond des mefimes Ele-

- mens, _
Neantmoins de ce quiefticy, I'on void defiabien éuidemmentplufieurs proprictez commu-

mes & toutes les efpecesde cox;pe de roulean. :
Coinme entee autres, que furla quelconque de ces coupes de rouleau peut eftre conftruicva

rouleau qui (era coupé felon quelconque efpece de coupe donnée, _ |

Et que quand aux deux poinés que le bord d'vne coupederorleau donne 4 la quelcongue de Orditiales:
fes diametrales, paffent deux droictes du corps des ordonnéds, autrement Ordinales,dece dias = o ir oo
metre, & qu'vne autre quelconque droicte touche ailleurs i gette coupe , les deux piecesde ces
deux ordonnées,autrementOrdinales,contenui's entre cette diametrale & cecte autre toychante,
contiennent vn reftangle toufiours d’vne mefme grandeus, en ce qu'vne autre mefine grandeur
dtoufiours vne mefme raifon & chacun d'eux.

Et.que lesretangles des deux piecesdela utlconque des ordonnées 3 vne diamerrale d’hy-
perbole contenutisentre 'vn des pointsqu’y dennele bord deda figure & chacun des points qu'y
donnentles deux afymptotesau non touchantes aucuae diftance finic, font aufli tous d'vne
melme grandeur e qu'vne autre mefine grandeur 3 toufiours mefme raifon,d chacun d'eux aufa
quelles deux chofesil y aura cy apres vne efpece de demonttration appropriée, ’

nand quatre poinéts CG, BH, fontdeux couples de nccuds d'vn atbre H B, dont la gouche come
fouche et A, quelapicce dutronc contenué entreles quelconquesde ces deux neeuds eft dia- ppyp, apln-
metre d'vn cercle , & la piece contenui entre les autres deux nceuds reftans eft diamerre d'van foenrsarbres
autre cercle, lesbords de ces deux cercles donnent en quelconque autredroi@te, ordonnée 3 ‘
cetee fouche A, deux femblablescouples de neeuds aufil d'vn arbre qui a la fouche A, com-
munc auec cérarbre - H B.

Dont la Demonftration familiere enfletoitinutilement ce Brotiilloa.

Outre qu'an lieu de cercles il peuty auoit {ur les mefmes pieces d’entre les deux mefies de
ces quatrenceuds CG, BH, deuxquelconques autres coupes derouleau difpelez en certaia -
ne fagon que leurs bords operent 1a meline chofe que ceux descercles éuidemment, au moyen
d'vne ramée de cétarbre HB. :

Et quand en vne inuolution de quatre points H, G, B, F, envnrronc BH, lesdeux bring
telsque GF, & BH,: contenusentre les deuxneeuds correfpondans entre eux, font chacun
diametee d'va cercle. :

Les bords de ces deux cercles donnent en quelconque autre droicte quwils rencontrent oge:
donuée la quelconque desdeux fouchesreciproques L, & A, de cette inuolution H,G, B, F,
chacun denx poinétsaufli correlpondans entre eux d’vae femblableinuolution de quacre points,
ayans pout fouche celle des deux fouches reciproques, A laquelle, comme but, cerce droi@te eft
ordonnéeauec cetrone B H, S

Etfid cesbrins GF, BH, aulieu de deux cercles il ya deux coupes de rouleau quelcon-
qlue %@ofécs, en certdine pofition, leurs bords operent le femblable que los bords des cera
cles, !

Et quand envntronc BH, quattepoin&s H,G,B, F, font en involution, que lebrintsl
que FG, fomme de deux desbranches moyennes del'arbre AF, A G, eftdiametted'vn cercle
&quelaquelconque AH, ou A B, dedeux des branches extrémes d'vae couple'du mefme
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Noms impos arbes et anffi diamette d'va Fe:cle, & quaunceud extréme de l'autrereftante de ces deux bran.

iz ches extrémes pafle vne droi&e du corps des ordonnées, autrement vacordinale, 3 tercecoms
munediametrale de ces deux cercles,

-Cette ordinale donne en quelconque autre droite ordonnée auec cepre diametrale 3 Ia foue
che A, comme but, vnpoiné& coupléaupoin@ qu'y donnele bord du cercle fur la branche
extréme, en inuolution, auecles deuy poin@s qu’y donne Ie bord dy cercle fur la fomme des
deux branches moyennes, dontlafigureeft ai?,écg conceuoir pour la defcrire, ou fa demonftra~
tion eft éuidente de ce qui et dita

Et.aulieu de deux cercles s’il y a deux autres coupes de rouleau difpofées en certaine fagon, 1a.
mefmechole aduient, dontvne ramée fait voir la veritd,

'ﬂ-y 2 plufieussfemblables proprictez commune dtoutes les efpeces de coupe derouleau, qui-
fesoient énnuyenfes icy, |

La circonftance qui fuit pouuoit eftre cy denant en 1a propofition de quatre bornes au bord:
g?vr;iql?udconque coupe de rouleau, mais pour des confiderations cle eft (eparée en ce

rotiillon,

Qfgand‘en vnplanvne droi@te PH, commetronc, rencontre en L, & M, e bord d'vne
quelconque coupederoulean B, C,D, E, quedeuxautres droictes paralelles entre elles B,
DE, comme rameaux rencontrenten BC, & DE, febord de la mefme figure BCDE, &
auffiletcronc PH, en K, & I, quiauquelednquedes poinds L, quele gord de cette figute.
donne autronc pafle vne autre droi®e L, R, S, quidoancles poinéts R, & S, 3 ces deux.
rameanx BC, DE, ‘

Lere@angle des deux brinstelsque KS, & KM, eftaurettangle des brins telsque KD,
KE, enmefme raifon quelesetanglecomme IR, IM, relatif durectangle KS, KM, cft:
au re®angle comme IC, 1B, relatifdurcttangle KE, KD.

Tellement que filadroi&te LRS, eft pofée %t fagon-quele quelconque redtangle des deux
brinstels que KS, KM, foitégalau rectangle telque KD, KE, aufli e quelconque autre -
tedtangle comme IR, IM, eftégalaure@angle comme IC, IB, dcmaniere quayant de
Fautre poin& comme M, quelebord defafigure donncencore au tronc, menée vae droicte
M T, d'vne mefine ordonnance auec ces deux rameaux paralels encreeux B C; D E, quidonne
Iepoin& T, enladroiftecomme Ly R,S.

Lere@angle dela couple quekconque de brins pliezau trone KL, KM, contenus entre va-
desnuds K, qu'y donne var queléonque de cesrameaux deployez ED, &chacundes necuds
L, M, quydonneleborddelafigure,eftd fongemeau le re®angle des brins deployez comme
KE., KD, contenus entrele mefmenceud K, & chacun des poin&s- ED, quydonnele bord-
dela figure en mefme raifon’que le brin du tronc, comme ML, dentre les deux nccuds quy.
donnc%c bord dela figure, eftau brindeployécomme M- T, deladroite M T. o

' efiletronec P H, eft diametrale de la figure, & les ramecaux BC, DE, fes ordon-
Coftédrait; nées, e brindeployételque M.T, cftfaligne nomméeailleurs Coffé droitt, paramerre, & icy
patametre,  copdiutenr,
coadiuteur.. Carenprenant. KM, pourcommune hauteur desre@angles KL, KM, & KS, KM, &
I M pour commune hauteur desreétangles TL, IM, & IR, IM.
Le re@angle KL, XM, eftaurc@angle XS, KM, comme KL, eftd KS, ccffa
dirc } caufle du paralelifime dentrelesrameaux ED, BC, comme IL, efta [R. -
Etlere@angle 1L, 1M, cftauredtangle IR, 1M, comme 1L, efta IR, ceftd dl!f, i cawfe
du paralelifme desrameaux ED; BE@; comme KL, eftd KS.
Ceftadire, queleredangle KL, KM, celtan re@tangle K$, K M, comm le teCtangle
1L, IM, cltaureftangle IR, IM. -
‘Bralternement lere@angle XL, KM, eft au re@angle 1L, IM, comme le rectangle
%S, KM, eltau re&angﬁ: IR, IM,

i

Etil eft demonftré quele reétangle KL, KM, ctanre@angle 1L, IM, auffi comine le
reftungle KD, KE, eftaureftangle 1C, 1B.
Paitantle re@angle XS, XM, eftaureGtangle 1R, IM, commele re&angle KD, KE,

eftau rectangle 1C, IR,
Eralternement, le reGangle K, KM; eftaurectangle KE, KD; comme le reGangle

IR, 1M, cftaurettangle [C, 1B.
Tellement que fi le retangle: KS, KM, eftégal-au reGangle KE, KD, le rectangle.

IR, IM, eftaufliégalau re&angle IC, IB,
Confequemment e re@tangle comme KL, KM, eftaurectangle comme K$, KM, ou
3 fonégalle rg@angle KE, KD, en mefmeraifon que KL, eftd K§, celt adire, a caulcdu
aralelifme dentre les droictes KS, MT, comme ML, eta MT.
" Par ainfi quand le cronc comme PH, citdiametrale de la figure, & les rameaux ECDB,
?
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CB, fontfesordonnées, le brincomme MT, {eﬁ éuidemment eeteeligne qu'on nomme Cof¥ New? inge
droict, parametye,, ou condinteny, & quin’eft qu'vn cas d'va cas d'vn cas. of i ’ -
De ce qui eftdic cy-denantou aura conceu que pour mener d'va quelconque poindk wne M/
droite d'vne melme ordonnance auec deux paralelles entre elles,cela fentend que cette droicte
foit menée auffi paralelle d cesdeux, & demefme que pour mener d'vnquelconque poin& vne
droicted va poinét A diftance infinie en vne autre droidte; cela fentend qu'il faut menex cette

droicteparalellea celle o le poin& afligné eft 3 diftance infinie,

Encore que ce qui fuit paroiffe éuidemment des f’l?fws cy deuant demonttrées, neantmoins:

Quand en vnplanauxdeux poinéts B, & C, qué le bord courbe d'vne quefcon ge coupe
deroileaudonneen (aquelconque diametrale E7 C, paflentdeuxdroi@es EB, CD, cha-
cune ordinalinale de cetce diametrale E7 C, quvne autre quelconquedroicte L R, touche
eette coupe de roulean, en quelconque autre poinét L.

Le re&tangle efttoufiours d'vne mefme grandeur, des deux picces de ces ordinales EB, CD,

contenuds entre leur diametrauerfale E7C, & les poincts B, & D, que leur donise cette

autrequelconque LR, touchanted lafigure.
Car puisque les deux droi@es diametrale E 7 C, &touchante LR, fontdoanées de po-

fitionen vn plan,lebut A, deleur ordonnance eft aufli donné de pofition,
Etayant parlepoia® L, menée LIM, trauerfaledesordonnéesaupoint A, & qui donne

encorefe poin® M, aubord delafigure.
Dautantqueladroicte E7 C, eft diametrale dela figure, cettetrauctfale LIM, eft enfem-

bleauec lesdeux EB, CD, erdonnée decerte diametrale E7C,

Parlepoin& 7, qui mypartitla piece EC, decette diametrale E7 C, foit menée encore
vne autre droiéte 7 R, ordonnée aufli de cette diametrauerfale E7 C, & quidonnele poinct
R, enlatouchante L R, lebutdeces quatreordonnées EB, CD, 1K, 7R, eftidiftance

infinie veuleur diametrauerfale E7C.
Soit encore menée ladroite € GF, qui donneen EB, lecoadiuteur EF,

Il eft demonftré que les quatre poinéts C I E A, fonten inuolution& que 7, eft fouche

d'vnarbredont E, E, C, C, & I, A, fontdes couplesde neeuds,
Etque A, eft fouche communeitroisarbresdont EC,71, BD, LR, HN, & M P,

font des couples de nceuds, :
icces CD, 7R, IL, EB, &encoreles quatre CH, 7P, IM, & EN,

Ez queles quatrep
{ontdeux i deux proportionnelles en mefine raifon que les que lesquatre AC, Ay, AL, AE,

&leurs (emblables AH, AP, AM, AN, fontentre elles,

Donc lere@angle des deux branches A7, Al, eft au reangle defa mefmehauteur AT, AL,
ceftidire,la ba%e oubranche A7, eftifonaccouplée labafcoubranche A1, ceftidice, le
re&angle dela couple de brins égaux entre cux & pliez 7C, 7E, eft A fon relatif le redtangle
des brins 1 C, I E, comme le re@angle 7 R, 1L, eft au re®tangle de (2 mefme hagne.

teur 1L, 1L, oui fon égal lcreQangle de 1a couple de brins égaux & deployez

IL, IM.
Et en changeant le retangle de la couple de brins égaux entre eux & pliez 7C, 7E,

eft au rectangle 7 R, IL, oulfonégal lerettangle EB, CD, commele reangle des
brins phez 1 C, IE, eft ) fon gemeau le retangle des brins deployez 1L, IM, ceft
adire, comme la piece telle que EC, dels diametrale E7 C, eftdlapiecetelle que EF,
de fon ordinale tefle que EB. .

Partantvn mefme rectangle des pieces égalescomme 7E, 7C, deladiametrale E7C, 3
mefme raifon i chacun desre@anglesdes piccesde fes deux or@malcs EB, CD, contenues
entre fes deux poin&scomme E, & G, & la quelconque droiéte LR B D, qui touche Ia

figure en quelconque poinét L. .
Etd'autancque 7, myparitlapiececomme EC, deladiametrale E7 C, le re@angle des

pieces égales 7E, 7C, cltlequartdure@anglede EC, EC, ouquarré EC.
Etcomme EC, cfti EF, ainfilerettangle EC, EC, ou quarré EC, eftau re&angle
EC, EF, defamefme hauteur EC, &de mefmelere@angle 7E, 7C, quart du rectangle

EC, EC, cftau quartdurcitangle EC, EF. .
Doncle re@angle 7E, 7 C, i mefme raifon & au quart du retangle des pieces, comme

£C, & EF, &gau retangle des pieces, comme EB, CD, confequemment le re@angle
EB, CD, eltégalau quart dure@angle des pieces comme EC, EF.

'+, Et par vae conuerfe éuidente de ce céui a efté demonttré, quand la diametrale comme £ C,
eftlc grand des effieux de lafigure. Iebrincomme BD, eft diameere d'vn cercle done la cir-
confcrence pafle en deux points comme Q & P, defagon que le retangledes pieces de cette
diametrale E7C, contenuts entre le quelconque de ces points P, & chacun des pointscomme

E, & C, qu'ydoane Icborddelafigure, eft encore égal au quaredu reQangle E t; , EF, &
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-pat l¢ connexe de chacune dclles.

( _ . % 1
Nomsimpes lapicce comme EC, e’ﬁ‘iga!e 3 1a-fomme ou hla difference des deux droidhes menées du poln&d
)

dlattquchement comme L, 3 chacun de ces poindts comme P, & Q__ fravoirdlafomme ou
Ala difference des deux droickes menées comme LP, L-(L;‘ & latouchante LD, mypartit
i des angles que ces deux droictes menées comme ‘Q L, "F L, font entre elles,
 Ceftidire, que ces deux poin&tscomme Q, & ‘P, fontles poin&s nommez Nombrils,
bruflan s, ou foyery, delafigure,

Ecparticulicrement en fa coupe deronleau nommée hyperbole , ol les afymptotes 7 X, 7Y,
font deux touchantes i jafigure A diftance infinie,
Ayantmenezles deux alymprotes X7Q, H7Y, pourtouchanees dittance infinie,des choo
fes qui precedent, on verra queles pieces dela droi@te IM, contenuds reciproquement entre

- lebord delafigure L, & M, & chacune desdenx afymptotes font égales entre elles, ceft &

dire,que 1L, & IFM, fontégalesentreclles, & 18, 1T, fontégalesentreelles, & con-
fequémment LS, MT, égalesentreclles, & MS, L-T, égales entreelles.

"Btenfuitte, quele reCtangledespicces d'vne diametrale E7 C, conrenuésentre fon ordon-
‘née dcs‘at;opchgmcns_irh:ggtc ar ces affymprotes 3 diftance infinie, & chacun des poincs
comme E, & C, qu'ydonnelebotddelafigure eft au rectangle des brins déployez de cetee
ordonnéeainfi a diftance infinie contenus encre cetee diametrale “E7 C, & les deux poinéts qu'y
donne lebord de la figure, en mefme raifon que lere@angle comme 1E, 1C, eltaureéan-

lecomme IL, IM, celti dire,comme EC, eftd EF, ceftddire, comme le rettangle

espieces égales entreelles 7E, 7C, eft aurectangle des picces égales entre elles E X, CQ,
desdroiftes E B, CD,. ordinales de certe diamterale Ey C, & contenu¥s entre clic&k laquel-
conque touchante Adiftanceinfinie X7 Q , :

C'eft 3 dire que, commelequarre E7, eft au quarré EX, c'eft i dire, comme le quarzé
17, cftauquarré 1S, ainfilerectangle des brins pliez 1E, 1C, cft au redtangle des brins
égaux & déployez 1L, IM. '
d»LOrldde_s propofitions qui comprennent les 5. & €.& les 9. & 10, du fecond des Elemens

.uclide,

Il eft éuident que le re@tangle - T E, IC, plusle quarré E7, eftégalauqaurre 17,

Ecquelerectangle LS, LT, pluslequarré IM, eftégalauquarre 15,

Partant puis que comme le quarre J7, cftauquarré 15, ainfilerctangle 1E, IC, oft
suquarré 1M, fuitquelereftantquarre 7E, eft aureftantreétangle LS, LT, commele
redangle 1E, 1C, eftaurettangle 1L, IM, ceftddire,comme-EC, efta EF.

D'ot fuitqu'en quelconque part que foit menée vne droiéte comme L1M, ordonnée 2 vne
diametrale comme E7C, leretangle des deux pieces de cette ordonnée contenuésentre 'vn
des poinéts L, qu'y donnelebord dela figure & chacune des deux afymprotes, cft-toufiours
d'vne grandeur mefme & égale au quare du re@angle des deux pieces comme EC, & EF,
coadiuteur. ’

Quand deux cones fe touchent en vae droile c'cft ou parle concaue del'vn, & parle conuexe
de l'autre,ou par le conuexe des deux,& ceste droi&e eft en yn plan qui joint ou touchr,: en ¢lle
chacun de ces deux cones, lefquels.donnét au plan de coupe qui eft paralelice pld ainfi joint deux
pataboles 3 commun effieu,& dont les bords nefe touchent daucune diftance finie & donnenten
toug aiere plande conFc deux figures , dont lesbords fe touchent i diftance ou finie, ouinfinie,

Quand deux cones f¢ touchent en deux droictes eparées & defvnies c'eft en chacune de ces
droites, ou bien par le conncxe del'vn & par le concaue del'autre, ou bien c};at le connexe de
chacun d'eux , & chacune de ces droiltes eften v plan quitouche 3 chacun de ces deux cones,
lefquels donnent deux paraboles qui fe touchent en vn poinctau plan de coupe paralel as quel-
conque de ces plans joignans outouchans, & entout autre planils donnent deux figures dont
les bords (e gouchent en deux poinés 3 diftance ou finie ou infinic,

Quand ces deux cones fe touchent par le concaue de I'vn, ces deux figutes fe touchent parle

eoncauedel'vne,
. Quand ces deux cones fe touchent par le connexe de chacun d'eux, ces figuzes (¢.touchent

Et quand le plan de coupe eft paralel au plan des deux droictes au(‘q:cilcs ces deux cones (e
souchent , il y vientdeux hyperboles, oul'vne dans 'autre,, oul'vae hors de l'autre, & qu'on
omthe coniuguées, ayans les vnes & les autres me(imes afymptotes, & dont les bordsne{e ren-
contrent 3 ancune diftance Snje, ou autrement fe rencontrent i diftance infinic, & lon peut
voirles proprictez de cét éuenement par ce quieft deduit, comme encore en combien de ma=
picres , & comment les bords de deux coupes quelconques de cone fe peuuent ren=
contrer,

uand vne boule & vn plan font chacun immobile, ce plan 3 I'égard de cette boule eft
wrauerlal ‘d'vne ordonnance de droictes dont le but eft donné de polition , & lc but ¢m
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eftane.donné, 1a pofition de ce plan eft.donnée, le que des chofes.cy denant, - - .
uard plu ﬁcgrs droiétes ayans chacunevn pc;in&.immoﬁi-lc en ccﬁza , fe.menuent alens ,‘?{?“m

Et . ,
tour 2: certe boule, les plans des cercles quslles y defcriuent font teager(aux chacun des droi-
&es ordonnées au pointt immobile deladroicte quile defcriz, & s'entzeconpent tous.au:bug

desordonnées de ce premier plan, .
Semblable propricté fe trouucd I'égard d'autres mafifs quiontduzapportila boule, comme
Ies ouales, autrement elipfes, en ont au cercle, mais il y 2 trop a dire poys n'en rign laiffer.
Quand au plan d'vne quelcanque coupe derouleau § Y 8 G H, .en la quelconque droite
AF, desordonnéesd'vne traverfale AV, lepoinéteraverfal A, eftcoupléaubue F, deces
ordonnées en juolution auec deux quelconques atres pointts X, Q, lefquels foient confi-
derez pour les deux nceuds moyeas doubles delippolution , chacune des couples.de rameaus
de cérarbre qui paflent aux couples de nouds cxtrémes de cée atbre, comme FH, AH, &
RG, ZG, déployezhcctronc X Q. &ordopnezidesbuts H, & G, auhord delafigu-

re, & defquels vaen chaque couple comme HA, & GZB, tonchelafigure, chacune disife
.des femblables couples de rameaux donne ep cette tranerfale VA, vne des couples de ncends
DA, EB, d'vamefmearbre dontlafouche C, eft en vne mefine draie anec les deux fou-
ches 7, & P, dutronc § 7 8, des melmes ordonnées aubut F, qui eft diametcal defa
figure, & cétautretronc AF,

Or en premier lieu de Phypothefe & de ce quielticy demonfiréenladroite 7, F, T, dia«
metrale de la figure, & des ordonnées au-but F, le poinct trauerfal T, eft couplé au-bue de
F'ordonnance ¥, eninuolutionaueclesdeux poin®ts 5 8, qu'ydonnelebord delafigure, &
lebrin 5 8, eftantmypart; en 7, cepoind 7, oft{onche enlinuolution de ces quatre poinéts

’ F: 8, T.
g Semblablementayanten P, mypartylebrin X, Q_, .delinuqlution des poinéts XFQ As
cepoin& P, eft fouchede cetre inuolution,

Ileft dauantage manifefte des chofescy deuant demonttrées queles poinéts X, & Q. fone
tous deux ot bien au bord de lafigure,, ou bien comme icy d'vne melme pare, hors dubordde
de la figure, fcauoir eft tous deux oude la part du concaue,oudela fart 4 connexe,

Etque quand ils font au bord de la figure, la droi¢te P C, menéeparcesdeux fouches .7,
& P, cftordonnéeenvn poiné delatravesfale AV, auecla droitte H, F, D, quilotseft
traucefale des ordonnées aubut A, lequeleftenladroicte AF, &enla mefmetraverfale AT,
& qu'ainfi ces deux poinéts E, & D, fontalorsvnigen vn feul & me{me poin&t en cette tra-
uerlale AV, partant horsce cas la cesdeux painéts €, & D, font en la mefme erauerfale

A, V, defvnis entrecur, . )
Semblablement & par mefme raifon au me{me casdesdeux poinéts X, & Q. au bord de

12 figure, la mefme draicte 7, P, C, elteycore ordonnée en vn poin& de 1z mefme traves-
fale AV, auvecladroite GRE, laquellealprs cherauerfale des ordonnées au bue Z, qui
eftenladroite AF, & qu'ainfices depx pgin@ts C, & E, font.alors vnis en vn feul &
mefme poinct en cetee trauerfale AV, partanthors cecaslicesdeuxpoinéts C, & E, font
en lamefme trauerfale A, V, delvnisentre enx,

D'ol il eftéuidentqu'en yn mefime des aucres deux casles poin@tscomme D, & E, font
tous deux toufiours d'vne mefme part dupoinét comme C, ceftidire, que le poinét comme
C, cft femblablement engagé ou defgagé & chacune des deux couples de poincts -D A,

& EB, : .
Donc ayant menéladroi®e G ¥, qui donneles poin&ts Y, au bord dela figure, & -V,

enlatranerfile AV,

Les droictes 7 D, & 7 B, qui donnent les poinéts M, & L, aux droi@es GF, &
AF, ladroicte FN, paralellcilatrauesale AV, &qui donneles poindts K, N, I, aux
droiltes 7 B, GR E, & GB. '
¢ ;.a droiGte 1, 3, paralelle & la droite B 7, & qui donne le poin@ 5, en la droifte
La droite L, M, qui donnelepoin® O, enladroite 7P C,

. Etfinalementladroi¢te EP, ordonnée ot que cefoitauec ladroiéte G F.
" Maintenant!e moyen ou I'ordre d¢ cette Demonftration genetale par le plan. 3 laquelle Mon«
ficur Pujos i tres bonne part, ett divifé comme en deux circonftances : dont,

La premiereeft de demonftrer que ladroi€te LM, eft paralelleila trauerfale AV,

Etladcuxiefmeeftde demonfircrque ladroi¢te EP, eft ordonnée au but M, enfemble
aueclestroisdroites FV, 72D, LM.

Cela fait, on en conclud bricfuement ce que dit-Ia propofition, affavoir, que les reQtangles
contenus de chacune des couples de branches CD, CA, & CE, CB, font égaux ea-

tie cux,
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Touchans Ia premiere de ces circonftances que LM, eft paralelled la crauerfale A Y.

Cy deuant il et demonftré quelebrin 7 T, eftaubrin 7 F, en raifon mefme que lacome
pofée des raifons dubrin DT, aubrin DV, &dubrin MV, aubrin MF

Et par vn femblable faifannement le mefmebrin 7 T, eftaumefmebrin 7F, enraifon com-
pofée des raifons dubrin BT, aubrin BA, &dubtin LA, au brin LF

Ainfi la raifon compofte des raifons de 9 DT, A DV, &de MV, i MF,

Eftlamefmequelacompof®e des raifonsde S BT, X BA, &de LA, 4 LK

Orileft demonftré quelaraifonde DT, 3 DV, cftlamefmequede BT, 3 BA.

Donc lareftanteraifonde MV, 3 MF, eftauflilamefmequede LA, A LF.

Partantles deux droictes LM, & AY, fontparalelles entre elles.

Touchantla deutiefme de ces deux circonftances que la droi¢te EP, cft ordonnée au but
M, enfembleauecles troisdroiftes LM, FV, 7D,

L'on y paruient ayant premicrement demontftré que le re&angle des pieces VE, & FK,
eftégalauce@angledespieces FI, & FN, encette manicre.

Del'hypothefe & delaconftruétion, il eft éuident quen la droiCte GF, les quatre poindts
G, F, Y, V, fonteninuolution, dont S, eftfouche, & SY, SY, SG, SG, chacunevne
eouple de branches moyennes, & SV, SF, vnecouple de branches extrémes.

Dol fuitquecomme GV, cftd GF, ainfi $ G, eftd SF.

Eci caufe du paralelifmed’entre FN, & AV, & d'entre B7, & 13.

Comme GV, efty GF, ainfi VE, et} FN, & GB, cfti GI, & GS, ¢ G3.

Dol fuitque Gj3, eftégaled SF, & Fy, égaled GS, & quiainfiaufli F3, eftd FS,

- Maiscomme Fj, cftd F S, ainfiauffi FI, eftd FK.

Partant V E, eftd FN, comme FI, efta FX

Confequemmentle recangledes deuxextrémes V E, FK, eftégal au re@angle des moyen-
nes FN, FIL -

Dauantage, dela conftru&ionle pomé P, eftfouche enl'atbre XQ, dont PA, PF, &

PZ, PR, fontdeux couplesdebranches cxtrémes.
Ainfilabranche PA, eft i fon accouplée la branche PF, comme le reCtangle des bring

AR, AZ, cftifonrelacif lere@angledesbring FR, FZ, ceft i dire, en raifon mefme que
lacompoftc desraifonsde RA, 3 RF, oude {on égale laraifonde EA, 4 FN, &de ZA,
3 ZF, oudefonégale laraifoade AB, 3 FI, ceftadire,que labranche PA, cft i fon
accoupléclabranche PF, comme leretangle despieces AE, AB, cltaureQangledespic-
ces FN, FI, ouifonégal lereGangle des picces EV, FK, fcauoir en la raifon mefme
que lacompofée des raifonsde EA, 2 EV, & A B, 3 FK ; ou de fon égale la raifon de
LA, i LF, oudefonégalclanaifonde MV, i MF, c’cf}i dire, que lc.brm PA, eftay
brin PF, enraifonmefme quela compofée des raifonsdubrin EA, aubrin EV, & dubrin
MV, aubrin MF,

Et parla conuerfe d'vne cy deffus, les troisnceuds P, M, E, font en vn mefme trone PE,
ceftidire, quele poinét M, eftenladroicte EP, c'clt i dire que la droi¢te EP, eft oz~
doanéeaubut M, enfemble aueclestroisdroies LM, 7D, & SV.

Voila commentla droie LM, cf paralelle i la trauerfale A V, & comment les erois
poinéts EMP, (onten vacmefme droicte. _

A caufe dequoy finalementcomme 9 OL, eftd OM, ainfi CA, eftd CE,

Et {emblablement comme OL, efti OM, ainfi CB, cfta CD,

Partant CA, c¢ftd CE, comme CB, cftd CD.

Confequemment le re@angle delacouple de branches CA, CD, cft égalaure@anglede
12 couple de branches CE, CB. . .

Ecainfi enlatraverfale AV, chacunedescouplesde pom{ls AD, & EB, [ont vynedes
couples de nccuds d'vn arbre ol lepoiné C, quedonncla droiGe 7 P, eftfouche.

D'otl il eft éuident que quandles deux poin&ts comme X Q_, fonthorsdubordde lafigure
dela part du concaue,, P'arbre que donne cette conftruction en latranetfale comme A, V, cft
i fouche engagée. '

Quandils font de la part du conuexe cét arbre eftd fouche degagée.

Etquand ils font au bord de la figure cér arbre cft delefpece mitoyenne.

Or de ce qui eft demonfiré ¢y deuant,il genfuit que cette quelconque coupe derouleaw 5 Y 8,
eftant affiette ou bafe d'va cone dont le fommet foit éloigné de Ja fouche C, perpendiculaire-
ment 3 latrauerfale AV, delinteruale de I'vne des branches moyennes de larbre que cette
conftruction y donne, & envn plan paralel 2 vn autre plan qui coupe ce cone.

‘Les deux droies menées par le fommetde ce cone, & chacunde ccsfgmn&s X, & Q, quand
ils fonc hors le bord de la figure dela part du concaue,, donnent en la figure de coupe qui vient
de cette pofition du plande coupe, les deux poinéts qu'oa nomme nombriis , bruflan;s, autrement

foyersdelafigure, De
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De fagon qu'eftant pour afliceee d'vn cone, donnée de pofition vne quelconque coupe de rou.
leau i bord courbe, & enfon planvne droiéte pour trauerfale fomme AV, &langleduplande
cette coupe auec le plan qu'y donne le plan dufommet & de cétee trauerfale,& enclle , oubien Ia
fouche delarbrede cette conftru@ion comme icy Ic poin@ C, ou bien deux couples des
nceuds de cérarbre, oubienhorsd'elle vnpoiné telque P, ou bien vn des poinéts tels que
X, & (), ou bien deux des couples de neeuds de Parbre comme X Q..

Le fommet de ce cone eft donné de pofition, & le conceft donné d'cfpece & de pofition, la
figure de coupe qu'y donne cette pofition de plan de coupe eft donnée g’cfpecc & depolfition,
taus Jes diamertres coniuguez de la figure de coupe auec leurs diftinttions,toutes les ordonnées
& touchantes agecleuts diftin@ions , les coftez coadiuteurs, le but del'ordonnance de fes dia-
metrales, & les poinés foyers, y font donnez chacun de generation, d'efpece, & de pofition.

ue fi le fommet, I'afiette, la trauerfale, & le plan de coupe font donnez de pofition, tout le
- refteelt donné femblablement de generation d'efpece & de pofition.

Et en cette occafion e void vn particulier rappore de lalignedroicte auec[aligne circulaire,&
Jes poinésde chacuneduelles qui ontrapport entre eux.

Et pour céeeffe il ne faut finon conlcc’;zoir queletronc d'vnarbre fe meut envn plan ayant le
poinét milieud'entre denyneeuds cpuplez immobile, & confiderer quelleefpece de ligne alors
trace chacun des neeuds deeette couple, on trouuera que quand ¢e poin& milicu eft 3 diftance
finie, alors chacun de ces nceuds trace vne ligne courbée en pleine rondeur, autrement cir-
culaire, & que quand ce poinét milieu cﬁ% diftance infinie comme de la couple de nceuds
dontPextrdme interieus eft vnyd la fouche , & l'extréme exterieur eft 3 diffance infinie, alors
ce tronc en {c mouuant parallelement 3 foy mefime, le nceud extréme interieur vay comme il
eft dit, & la fouche, trace vne ligne droi&te perpendiculaire 3 ce trone, _

Enlaquelle droice fe trouuent pour cette circonftanceles mefimes proprietez qu'aux lignes
courbées en pleine rondeur ou poinéts que tracent les nceuds de chacunedes autres couples,

Et cette feule propofition fourniroit de matiere pour vn liure entier 3 qui voudroit en bien ¢
plucher routesles confequences euidentes de ce quieft demonttré cy- deuants

O fon void encore diuers moyens de décrire chacune des efpecesde coupe de cone par des
foin&s , & diverfes fagons d'inftrumens pour les tracer routes, 3 conter du poinét,{uinantparla

igne droite 3 chacune de ces courbes,foitan moyéde la proprieté du coadiuteur,foitau moyen

des proprictez des foyers,ainfi que Monfier Chauueau depuis peu de iours ena congeu va bien
fimple & d'autant plus gentil, mais il y auroit bicn i faire i clcrire tout ce qui depend de ce qui
efticy demonfiré.

Povrn'oublier les propofitions articulées au bas de ladeuxic(me page,& qui doiuent precedes
toutle reite, voicy commentelles peuuent eftre énoncées furles fimples droictes de la ftampe,

Quand vne droite A H, eft coupée en quelconque poin& B, le retangle delafomme ou
agrepddelatoute AH, avecla quelconquedefes parties A B, c'eft adire,de HF, enlautre
partic H B, pluslequarré dela partic adioultée AB, font cnlemble égaux auquarré de la
toste AH, ce qui comprend lesg & 6. dua, des Elemens d Euclide,

Quand vne droicte A H, eft coupée en quelconque poin& B, le quarré de la fomme ou
agrecédelatoute AH, aveclaquelconquede fec parties AB, ceft adirele quarrede BF,
e e quacré de Pautre pattie H B, font enfemble doubles des quarrezdelatoute AH, &
de {2 particadioulée A B, cequicomptendlesg &so.duz, des Elemens d’Euclide.

I es demonitrationsde chacune de ces propofitions & de leurs conuerfes,concluantes 2 ce que
A, mypartit ¥H, {ontéuidentes,

Quand en vn plan,deux droites d'vne mefinc ordonnance rencontrent vyn me{me cercle les
rect ngles font égaux entre eux des pieces de chacunc de ces deux droicles contenu¥'s entre le
but de Jeur ordonnance, & chacun des deux poincts qu'y donnelebord du cercle, ce qui com-
prend les 35. & 36. du 3. des Elemens d’Euclide,

Etla demonftrationen eftemdentc des precedentes,en menantla droiéte d'vne mefime oxdon-
nance de ces deux & diametraleau cercle, puis les diametrales du cercle perpendiculaires i cha-
cune de ces deux droiétes , ot I'on verraque latouchante, quand il y enefchet, fetrouuce coin-

life en la demonftration au nombre des ordonnees, & que quand le butde'ordonnance deces

droittes eft au bord du cercle, lentendement s'y trouue court, & qu'on peut y faire vaeclpece
de conuerfe, .
" lya telle des propofitionsicy demonfirées, ou telle des confequences qui s'en enfuivert,
faquelle comprend enfemble plufieurs des propofitions des coniques d’Apolonius, mefine de
la}n du troifiefme liure. Evapres les lemmes ou premices, quatre de ces propofitions contiei
nentladifetionentiere du cone par le plan,

Et comme quand vne droice ayant vn poinét abloiument immobile fe meutenyn plan, v

quelconque de fes autres points quife meut fimplementauecelle trace voe ligne fimpe & vala
H
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forme droifte oucircnlaire; on peutconceuoir que céeautre poinct outrs le mouuemene que

cettedroidte luy donne fe meut encore d'vn antre mouuement allant & venant au long de'cette
droide; enfagoh qiil trace lebord d'vne quelgo'n_quq autseelpece de coupede roulean,

' Du-contenudans ce Broliillon il refulte que, - . 4
" Touchant la Peripedtine,

", Dés droiftes fujet d'vne quelconque melme ordonnance, les apparences au tableau plae font

-‘ drg‘&gs' d'vne melme erdonnance entre clles & celle de 'ordonnance des fujers qui paffe ) I'eil,

laquelle eft Leflicu del'ordonnance d'entre les plans de Foeil & de chacune de ces droictes fujet,
| Touchant les Monfires de Vhenre an Soleil,

ueléonqué furface plate les droictes des heures font d'vne mielime ordonnanceentre elles

E
cu d¢'ordonnance d'entre les plans qui donnent la divifion de ces heures,.

f
&lefl
‘Touchant la coupe des Pierves detnille,

" En vne melme face de murlesareftes droictes des pierres de taifle font communement d'vae
melme qrdonnance entreelles & leflicu del'ordonnance d’entre les plans des joinéts qui paflent
3 ces areftes, | . '

. Etles diuers moyens de practiquer chacune de ces chofes en fone éuidents.

~Ceux'quine trouueronc gas icy toutes les propofitions done ils peuucnt auoir eu cy-deuant
communication, iugeroat bien que le volume en feroit exceffif

Quiconque verza le fonds dece Brotiillon eft inuité d'en communiquer demefine fes penféess

L S, D.
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A Fin de remplir, corriger, & reformer en ce Brofiillon les obmiffions & fautes de lim-

preflion & d’autre nature en y changeant, adiouftant, ou rayant, 11 y faue,

Page 1.Ligney. enfemble des fipetites que leurs deux extremitez oppofées font vaies enere elles,
8. leurs inimaginablesgrandeur, 10, proprietez dontil eft, 18. tendent comme toutes,
23, il eft fouuenticy dit, 32. de toutes parts an mefme plan, 36, tendent comme tous,
38. de pofition aicy nom Effien de’ordennance, 40. tous ces plans font, 41, dontP'effieu
eft, 44.dont l'cﬂ?cu eft, 45. quelconques plans font, ¢rplus anant, dont leflieu eft en,
47. en toute {a longueur, :

Page 2, Ligne 1. Rayer ces mots,toufionrs égalemée éloig;éc dupoinét immabile,8. Rayerces mots,
toufiours également éloignée du poindt immobile,t1.12.813.entre laligne droicteinfinie
&laligne courbée d'vne courbure vniforme,c'eftd dire,le rapport d'entre laligne droicte
infinie & la circulaire, en fagon qu'elles paroiffent eftre comme deux efpeces,19. & 20 du
troncnommée Ramean, 20, Rameaux paralels entte eux, 22, Trone, 25, autre rameau ou
fonncend, Apres 26, Par definition, Plufieurs rameaux droisdéployez au tronc i l'ad-
ueature,fonticy tous enfemble nommezRamenre. Et par aduis, Tont ce qui infane & ln page
20.effcortéde AB CD, fo m;:fom aux lignes fimples de la Zampe, 27. chacune de deux
picces, 39, hors d’entre les mefmes deux poinéts, so chacunde cespoinds, s5.Enmarge,
Couplede, 57. §8, & 59, Euclide & {a conuerfe, ‘ .

Page 3, Ligner. brins de quelconque, Apres 4.Paraduis, Cette propofition eft apres aislong atsbas de

- da page 10, Apres 13. Par definition, Quand les deux branches qui contiennentvn de ces re-

@angles egaux entre cuxfont inégales entre elles , elles font icy nommées couple de
Br.ntches extvemes, Apres19, Par definition, Les deux nceuds d*vne couple de branches ex-
trcmcs,z font nommez couple de Neewds extremes, Apres 21, Par definition, Deux ra-
meauz deployezau trone qui paffent aux deux neeuds d*vne couple, y font nommez cou~

b ple de Rameanx deployex antronc , 15, brin de rameau plié an tronc fe trouue, 37. aboy-

f: tiffentenfembled chacun, 42. GD, GF, & GB, G H, Ezpar aduis, On nottera gre les

~ branches ¢ nacuds font ovdinaivement énonce par couples, ¢ que partant en Limprifion
ilfaus feparer lescottes d'vne coupled anec les corres d'une ansre couple quand ces cottes font
immediatement en fuitte lvne de L autre;dode mefme reformer les tranfpofisons de lettres aux
cottes quand ily en 4, wire mefine pouy wne facilité lon pourroit employer en chacune des
figures toufionrs mefimesletves Ae cottes en femblable oceafion ¢ nature de proprieté,

Page §:Ligne 6.¢97. AG, AL, AD, AC, desdeuxcouples,comme AG, AC, & AL, AD,
in entze elles comme AG, AF, AD, AC, 16. cetee fouche A, aux neeuds de,
23, moyennes, & AF, AD, extremes, 31. AG, AC, & AF, AD, 7. brins coy-
plezqu'elleporre GD, GF, 38. brinscouplez qu'elle porte CD, CF, g1 Broiiillon
proiet & ces deux couples de branches moyennes enfemble ne donnent que les mefmes
nouds moyens d'vae feule d'elles, 57. quedonne vne couple, 61. ¢h1.de lapage 6. bran -
ches moyennes vaed'vne part & I'autre del'antre pare delafouche ,chacune de ces bran-
ches moyennes donne au tronc de 'arbre va de cesnceuds, .

Page ¢.Ligne 9, branches extremes d'vne, 3o, eftapetiflée iufque, 44. & vne d’extremes BH,

Page 7.Ligne28. AC, AG, AF, AD, I'vned'vne partl'autre de Vauree part de la fouche 4,
& vne couplede, 29. qu'ily adeuxnaeuds moyens, 40. BG, BC, gemeaudu rectan.

le BF, BD, 49.8au cas decesdeux, so.couplesde branches ainft moyennes, g4. &
‘enuers, aufli FD, B, §6, & s7. léuenement de ces deux couples de branches ainft
moyennesaues,

Page 8. Ligne y0.dauantage en ce mefme casles denxnceuds, 23. fauoireft lors qi'en vae droi.
&e va poin& mypartit I'internale dentre deux autres poindts, 2. quifont en ce cas cha.
cunvn, so. chacundespoindts H, & B, commevn,

Page 9.Ligne apres 35, & alternement FH, eR3 FB, comme AF, ounfonégale AG, eft &

A B, & cequis'enen(uit, 37, &desmoyennes FA, BH, 43, dauantage FB, eft ila

moitiéde FG, quicft FA, comme HB, 46. & 47. Rayerces mots ﬁ:peﬁ;ﬂm, & H B,

¢ftd HC, comme FB, eftd FA, moitiéde FG, steb 52 Rayer tour larticls enticr

\G Lapesfin, - | < _
Page1oLigne8, F G, 3 F A, 102 Il faut en cét article tranfporter le peviode, ou qui eft mefine chofe
anant le peviode, Donc aufli laraifon, 16. eftegale d1a moyenne AC, 18. commc R H,
BG, BF, BA, 3. XY, font comme vne inuolution’, 34. font encore comme vae

inuolution. Et par aduis, En ceste feule occafion fans le tiver & confequence, deux conples de

. K]
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neends moyens fimples [ont comprifes en ce mot, inunolation, 36, font comme ve inuolu-
tion, 38. eltfoucheaunx couples dendsuds moyens, su. Par aduis, Cerse propofition eft de
Is figure 1. 54. du quelconque de ces rameaux : Etpar adsis, En vne mefme fignre il y a
?ue_lqu;ﬁi: Aes lettres en cotte de mefine nom g d'efpaces dinerfes, ¢nquife ragportent de
‘imprelfion & la flampe : mnis generalemens tows les K, doisiont eftrede capitales, 61, donne.

- lepoin& ¥, 3cerameau, ,
Pagexr.Lighe 6. & cequien depend ol Pentendemeént ne void goutte , 9. Par aduis, Cettepropofs-
tion eff de Is figure 11, 13, menée conucnablement en leur plan vne de trois couples,

24, queletronc G H, 26, d'entrelecrone GH, 6. A fon relatif le re@angle FC, FG.,

Pagera, Ligne, 31, Par aduis, Cette propofition ¢ff de la figure 111. 474 infinie, 2, donc le rameau

Pagesy. Ligne s.perpendiculaired cerameau GK, 22 deux comme BK, & GK, font, 24,3u-
" " tredroicte B D F G, menée, E# par afuis, %yelqubi: n feul ¢p mefme pointt en re-

prefente quatre en inuolution, 26, quand en va plan, vne droi&te, 3. de cecriangle B G4,
& la, 35, ce qui, pour Ia premicre partie, eft duident, 39. & pourla feconde partic, en me-
nant, Apres 41.Par adnis,Alorsqu'vn: droicte FGB, coupeen ladroifte b f, vnepiece
comme Gf, égaledlapiccecomme hf, coftéd'vn triangle comme b fK, cela s'ap.

~ pelleicy, quecette droiéte F G H, doublececofté /f, decetriangle / fK,

Puigess. Ligne apres36.Par aduis, Les plus semarquables proprictez descoupes de rouleau , font
communes 3 toutes les efpeces & lesnoms &' Elip/e,Parabole,& Hyperbole,ne leur one efté
donnes qu'd raifon d’euenemens qui fonthors dclies & de leur nature, Etparaduis,Cette
definition et A la figure 1111, Apres 44, Par definition, Le poindt qu’ vnetrauerfale donned
fon ordonnée y eft nomméTraner(al. Par definition,V nequelconque droiéte du corps des
ordonnées d vne trauerfile, & quine rencontre point,ou qui {eulement touche Ia figure,

eftd l’igard de cette trauerfaleicy nommée Ordinale, 3 diltin@ion de fes ordonnéesqui

traucr{entla igure. Par definition, Toute droite qui mypartit vnefigure y eft nommée
Diametrale de cette figure, & Diametranerfale, eu encore égard Afes ordonnées,

Page 16.Ligne apres 3, Par forme d éclaivciffemens, QuanAenvn plan, ancun des poinits Avne droilte
n'y eff & diftance finie,cette Aroicte y oft & diftance infinie. |

Dantans qw envn plan lepoinitnommé centye d'vne coupe de ronleas w'eft gu'vn cas den-
sve les innombyrables buts d'ordonnances de dvictes, ilnedoiteftre dcy iamaisparlé de centreo
de conpe de romlean.

Dautant que toute droicte qui p?ﬁ ati fommet dvn voulean ¢ athquelcongue but doy-
donnance de droictesauplan de [4 bafe, A vne proprieté commune auec celle qui paffe an
but des diametrales de 16 bafe de cevonlean, inmais il ne doit eftre icy parlé 'cffien de roulean.

. Lésdvoifes paralelles entre elles font chacane d'vne & 4 autre pars.cotiées Avne mefme
lettre , qui veprefente le but de len ordonnance adiftance infinie.
Ligne 48.cftle but de (es Ordonnées, 49.toutes {es ordonndes ne, 54, contenuls entre

le but de Jeur ordonnance & chacun des. 6. Par aduis, Ceste propofition eft de lafignre V.

Page18, L:;gm’ s, raifon mefine que la compofée des raifons,6. raifon metme quela compofée des

raifons, 42. roulean peutauoir, 44. donnée par vne, Et par aduis, Droites ordonnéesavn

mefine tel but,c oft & dive,quipaffent ou sendent enfembled ce tel but,49.Par Aduis Cette propo-
fition eft de la figuve, V1. 5. RO, PN, & BD, §6. contenut entre les deux, Par defi-
nition, Deux droictes chacune paralelle  vnde deux diametres d'vne coupe de roulcau
coniuguezentre eux, {ont icy nommées Comingales cacre clles, -§7. qu'y donnent fes
‘coniugales, . |

Pagers, Ligne apres 16. car ayant menéles deux droites M E, MC, véuledemy cercle elles.
font perpendiculaires entreelles,partant elles mypartiffent chacune va desangles queles
deux droiftes MAL, M1X, fonsentre elles. 3;. aulfli reftangles CLH, & CPL,

- 8, ainfi le retangle tel que BR, BP, eft, 59. & ZI, B7, ou MP, MR.

Pageso. Lignes. & 1A, 1E, 1C, 17, 10. eft fonaccouplée. Par aduis, Cette propofition eft

dela figure 1111, 35, ¢ 36, de deux quelconques de ces couples de bornales, 3. points

en ingolution F, Q, H, P. :

Pageat, Ligne 10, de nocuds excrémes du mefine, 14.& conclure en autre fagon, 18,au pland'vne

quelconque coupe, 24. 3 quelque but dontvae diametrale , autrement diamerrauerfale

n'eft qu'vn cas, 26, trauerfale, done le but des diametrales n'elt qu'vacas.

Page 11, Ligne apres 5. ou bien qu'ayant par va quelconque poinét au bord d'vne coupe derouleau
mené A trauers la figure vne quelconque droifte comme trauetfale, & vne autre au but
des ordonndes de cevte tranerfale, cette autredroicte touche lafigure, 10.a celuyde fes
neeuds, Apres 11.0u bien de ce que deffus la chofe eft euidente en quelconque diametra-

werfale, donten fuitte elle {e conclud ¢n quelconque autre droicte, Apres 25, Et pay



eomuerfe, Quand wne couple de rameaux déployez’ ce trone fone ordonnez i v mefine

poiné&t dubord de la figure, lesautres deux poinés qu'ils y donnentencore, & lebutdes
ordonnées de cette crauerfale font en vne mefine droifte, 18, 3 en décounurir des moins

éuidentes, 34. Quand vaetraverfale, 47, Par aduis, Ceste propofition off de Ia figure 1111.
é1. coupe dontla droide qui pafle au fommet & au bug dcfz!iamemles dela bﬁ}fc durou-

leau nreft qu'vn cas, -

Page s3. Ligner. ¢b2. H Z, que donnenten certetrauerfale N H, lequelconquebue Z, ¢ lef~

quelles font dilpofées cnire elles comme, 37. Pay aduis, Ce difeonys g les fuinans fons des
lignes fimples de la ffampe , 41.0utreque A, ne demeurant pasfouche, au licu decereles
il peut, 14.& quelquestois *A, e demeurant pasfouche fi ¥ ces brins,

Prge s 4. Lignero. mefme ou femblable chofe auient, 11, communes A voutes les. 20, Par adwis,

Certe propofitioneft de la figure V. 21. rameaux déployez & paralels BC, DE, 3. dela fi-
ure, enmefme, 61, & quelesrameaux ED.

g L4
Pageas. Ligne apress.cas d'vn cas, d'vn cas, & vifible d'ailleurs enfa gencration, Par aduis, L'ar-

ticle fuinans feroit miewz cydenant.9. Par aduis,Cette propofition eft dein figure V11,11, cha«
cune ordinalede cette, 15. quelconque droidke LR, 16, quecesdeux droies, 24, or-
donnée ou ordinale, 24 ordonnéesouordinales B, CD, 1L, 7R, Apresaé, Pay
occafion, Pour enla quelconquetouchante EB, delaquelconquepart EN, auoirle
coadiuteur de la diametrauerfale E7C, I'va des moyens eft de mypartit 'angle que ces
touchante EN, &diametrauerfale E C, fontde cecte mefme part furla figure auecvne
droic¢te EV, quidonne au bord de la figure encozele poinét V, puis mener vacautre
droite VC, quidonne lepoint F, en EN, & EF, cft éuidemment ce coad-
iuteur, 28, HN, & MO, j0. CH, 70, IM, & EN, 31 raifon queles quarre,
32. AH, AO, AM, AN, ou AD, AR, AL, AB, font entre clles, 35.& plicz
au tronc 7C, 7E, ¢8. le brin comme BD, de cette quelconquetouchante LR,
eftdiametre, 59. Q, & P, enlamefmediametraleXeflien C7E, defagonque.

Page 26.Ligne 1 eft égale oullaforme ou, 6, de lafigure, au fujet defquels il y a beaucoupd

dire, 9. ayantmené lesdeux afyraptotes X7Z, & K7Y, 3. égales entre clles, éuie
demment au moyend'vneramée, 1. par cesafymptotes, 20. EX, CZ, a3 X7Z,
28.égalau quarré 17, 9. égal au quareé 1S, 31, le ceftantquarté 7E, 4t diftancefi-
nie, mais (etouchent 2 diftance infinie, Apres 59, Par éclairciffement, Ayant conceu que
c'eft qu'vne droide trauerfale desdroictes d'vne ordonnance, oncongoit aifément que
c’eft qu'vn plantrauerfal auffi des droictes d'vae ordonnance en ce quicft des lieux 3

furface,

Page27. Ligns 4.6 5. tous anbut des, 6. d'autres maffifs qui,8.Par aduis, Cette propofivioneft de ln

~Page 18, Ligne 35, c'eft a dire, quautrone EP, lebrin P A,
Page 30, Ligne apres 3. Par definition, En cette maniere de trai

If

fignre VIIL11. 121314, ¢ I5. chacune des couples de rameaux deployez d cetrone X Q,,
qui paflent vne de ces couples de neuds exerémes, ainfique FH, AH, & RG, Z(&

& fontordonnezAdesbuts H , & G, auborddelafigure, enfagonquevndes deux

touched cetee figure, ainfique HA, & Z GB, chacunedis-je desfemblables couples
de rameaux ainfi di cfao['cz donneencette trauerfale V A, vne, 18 figure & decéeaucre
tronc AF, 19.icy demonftré,enla, 20.figure & ducorps desordonnées, 32, ces deux

poinéts C, & D.

cter des coniques toute plate coupe

de cone Abord courbe eft également conceut bafe de cone, Par propofition,ERantdonnez
de pofition en quelconque efpece debafe plate vn cone coupé d'vn aucre plan,lapofition
& l'eflicu de 'ordonnance d'entre ces deux plans ; Au plan de cetee bale en la quel-
conque droicte qui luy touche la piece eft donnée qui foufticnt l'angle fait au fommet
du cone parautres deux droites, dontle plan engendre au plan de coupele coadiuteurdn
diametre, de la figure qu'y donne cette conftruétion, engendré parceluydes plans con-
uenables du fommet du cone, qui paffe 3 ce poin@ d'attouchement. Ily abienencore
des propofitions3 faire de toutes fortes en cette matiere auffi bien que denoms i impo-
fer pour ceux 3 qui plaift ce diuertiffement, Par declaration de fentiment. En Geoa
metrieon ne raifonne point des quantitez auec cette diftinction, qu'cllesexiftent ou bien
cffeiuementen adte, ou bien feuloment en puiflange , ny du general de la nature auee
cette decifion, qu'il ay aitrien en elle que 'entendement ne comprenne, 4 pro{’a: de la
droicte infinie. L'entendement fe fent vaguer enlefpace duquelil ne fgait pas d"abord s'il
continué toufiours, ou s'il celfe de continuer en quelque endroit.Afin de s’en efclaircir il
raifonne par exemple en ceete fagon 3 Ou bien Pefpace continué toufiours, ou bien il
cclle de continuer en quelque endroit; §'il cefle de continucr en quelque endroit, ou que



ce puiffe eftre , Pimagination { peut aller en temps. Or iamais limagination ne
rcuc aller en aucun endroit de l'efpace, auquel cét e‘f:pace cefle de continuer; Done
. Delpace & confequemment la droicte continfient toufiours. Le me(me entendement
raifonne encore & conclud les quantitez fi petites que leurs deux extremitez oppo-.
fdes font vnics entre elles, & (e fentincapable de eomprendreFvne 8 autre de ces deux
efpeces de quantitez, fans anoig fubjet de conclure que 'vne ou l'autre n'eft pointen la
nature,non glus que les propridtez, quil afubjct de conelure de chacune deelles encore
qu'elles femblentimpliquer, 4 caufe qu'il ne fgauroit comprendre comment elles font
telles qu'il les conclud par fes raifonnemens,
Page 32, Apropos de la Perpectinee, Ayantle deuis & la pofition d'vne quelconque figure; Auecle
| comgas de proportion & la droicte y diuifée en parties égales, on fait cette Aigureen per
fpe&iue plate de quelconque grandeur & pofition, &{elon quelconque interuale, ou
d%ﬁancc de I’eeil; Mais peu d'ounriers fgauent Pvlage du compas de proportion, & beau.
coup fcauent|'viage delaregle & du compas commun, pour copier, reduire, ou faire
cette figure psoportionnellement, oucomme ils parlent, au petit pied, qui eft X dire,
engeometral. Or il eft auffi facile de lafaire en perfpetine auecla regle & le compas
commun que de la faire en geometral, puisqu'on la fait en pesfpeétiue auec efcheﬁcs
de mefures perfpectiues enlamaniere mefine qu'on la fait en geometral anec efchelle
de mefures geometrales, & qu'entoute occafion, auec la regle & le compas commun on
faitefchelles conuenables de mefures perfpe@iues aufli bien qu'efchelle conuenable de
mefures geometrales, en fagonqu'il n'y a qu'd s"ayderapres des efchellesde mefures
erfpe@iues 3 faire cetce figure en {»erf‘pe&iue , en Ia manicre mefme qu'on s'ayderoit
del'efchelle de mefures geomerrales 3 1a faire engeometral, & delapradtique de ces
cholesil ya ynexemple imprimé dés 'année 1636,

An fuciller dela muruelle 4]]?]:‘4:10: ¢ refifance d entre les forces.

Paget, Ligne 6. aifément, ce cercle ayantle centre immobile, 18. vne caufe vniforme & fon effee,
19.entte clles produifent deux portions: Par aduis,Ce diftourseft dela figure 1X. 35 Jes ren=
contre & accroche [ouplement toutes comme, 48. & commeen DGL, DGM, ou.

FPager., Ligrz_: 15. vne de fes proprietez, 27. & quequandla route B G, dcl'actionde la puiffance

D, fe trouue par exemple en F, alors vn quart de Paltion de cette fuiﬂ'ance- D, fe

trouue, 33. roures droiétes & paralelles, maisen fens costraire, -34. celle dont laroute

paffed F, doiteftre quadruple de celle dontila route paffe 3 Q, 39. balances, leuiers,
contrepoids, 43. delaboule, & fon centre font vnis entre eux, Maislanature du poiné:

?u’on nomme centre de grauité, n'eft pas i neteement euidente ou expliquée pour en:

aire vne partie de {cience, qu'tl nela faille bien micux & cognoiftre & expliquer..



" i9. AVEC PRIVILEGE. - °

ATTEINTE ' AVX EVENEMENYS DES CONTRARIETEZ
. d'antyeles aftions despuiffances ouforces. Parle S. G, D, L.

wha N peut conceveitqu'va cezcle ayant le centre immobile croift & decroift felonque Noms iy
YN fon bord eft forcé par Mactiond'vaepuillanice, ou dela paredu concaue, oudelapare pofez,
‘ du conuexe, mais cetee penféc ne conuient pointd labalance, odil ne s'agit pas de
. 8 confiderer comment P'a@ion d'vae puiffancepeutainfi faire ceoiftre ou décroiftre va
NPPRRRY cercle 1 mais de confiderer commentlaction de cette puiffanee peut faire mouaois
1 & I3, plus ou moins aifément, va cercle fur fon centreimmobile,en concenant que cette puif-
;ance‘produit au plan de ce cercle fonation envn fens ou autre pat vne ligne ou Rewre droicte Route
qui rencontrele bord de cecercle, . . '
Quand lecentredece cezcleeft enfaroute del'adtion de cetee puifance en quelque fens que
lapuiffance produifc fon action, il eft fuident quialors cette altion ne faic pas mouuoit ce

cercle, .
Et eateuteautre pofition ducentre de cecercle qu'en la route de adtion de cette puiffance,

il eft uident que cette a®ion decette puiflance fait mouuoir ce cercle plus ou moins aifément,

(elon quclecentre de ce cercleeft Flus oumoins éleigné d'eftre en la route de 'a&ion de cetee
wiffance, &qiic lamefurcde ce plus grand ou moindre éloignement de pofition de ce centre
Pégard decette route, eft I portion du rayon dece cersle petpendiculaire 3 cette route conte-

* nuk entre le géntreimmobile de cecercle & ceste mefme route. :

Auec cela quand vne caufe & fon effect {ont finis ou termines, chacun en fon geare, 1ue deux

portions ddia\c:ufe inégales entreelles produiffentdeux Louions de fon effet inégales entre

elles, vne erdifiéme portion de 1a caufe inégale A chacunc des autres deux, produit vae troifiéme

ostion de foneffe® inégale 3 chacurfe des aueres deur, & ces trois portions dela caufe font in-

les entre ellesfeionquelque e-li:e% de ptoire[ﬁan en laquelle toute fa caufe entiere eft diui-

les & ces trois portions defon effet font inégales entre elles felon quelqueefpece de progret-

fionenliguelle tout Ieffed delacaufe enciezecft dinifible; & trois autres portions dela mefme

eanfeinégales entre clles (elon laprogreflion des trois premicres produifent trois autres pos-
tions de foneffect in?zles entreclles felon laprogreffion des trois premieres.

Maixtenant quand deux puiffances B, & C, produifent leurs actions chacune par vae de
deuxroutesdroictes BP, & C Q, paralellesentreslles & d'vn mefme fens I'vae que Faurre,
commede P, vers B, &de Q, vers C, quvncaumsetroifiémepuillance D, produit fon
adkionpar vne troifiénieroute DG, paralelic & au mefime plan des autres deux routes BP,
& CQ, maiscavafens contraireau fens des altions des puiffances B, & C, ciefti dire,
commede G, vers D, cestrois ations decestrois puiffances n'ont aucune communication

entze ¢lles,

Et quand aumefine plan vse autre quatriéme droidte P, (k coufiours perpendiculaire Y cha-
cune de ces routes, les tencontre toutes comme en P, Q," F, M, L, cos troisaltionsde
ces trois puifances ont alors de 1a communication entre elles au moyen de cette quatriéme

droitte, pour ccla nommée icy Ligne de communication d'catte les actions de ces trois pui- Lignede
fances, ' communj.

sandlarome DG, delapuiffance D, fe trouuevniedlaronte CQ, del'actiondel'vne carion,
C, desautres deux puiffances B, & C, I'a&ionalorsde cettepuifance™D, fetrouue route
appliquée 3 refifterd lafeuleaion de cette puilfance C, fans eftreaucunementappliquée i re-
ﬁli,teri I'acion de l'autre des deux puiffances B, & la feule attion de cetee puiffance C, fe
trouucappliquée i refifter 3 coutel'action e cecte puiffance D, (ans que l'a&ion de l'autre des
deux ppxﬂgmcs B; foitaucunementappliquée refifterd l'attion de cette puiffance D, &au
contraire.

Mais quand laroute det'action decetee puiffance D, fetrouue defvnic} chacune des routes
CQ, & BP, desaltions de ces autres deux puiffances B, & C, & entre les melimes deux
towes BP, CQ, &comme DGL, DGM, ou DGF, la&ionalorsde cerre puiffance
D, fetrouucappliquéepartied refifterd 'action delapuiffance €, partied refitter 3 l'action
dedapuiffance B, fcauoir eft dgalement, ou bien plus ou moins i Fvne qua Pautre, felon
quefaroute DG, (ie trouue également ou bien plus, ou moins proche de I'vae quedelautie
desroutes CQ, & BP, desalions decesdeux puillances B, & C.

I8 Erchacunedes attions de ces deux puiffances B, & C, fetrouucappliquéeirefifter i vne
gattic de 'aQion de cette puiffance D, f5auoir également, ou bien inégalement, c;eﬂ a dire,
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Prae’ yrie plus grande, lapere & vie mofhdre partie, felon que lenis soutes €Q; & BP, Fe

" trouuentégalement, ou bienl'vne plus, & 'autre moins proche dela rouse D .G de I'action
de ceste puiffance D, | |

- -Tellementqu'en cette conftrudtion cutre la communication des trois aétions de cer trois
puiflances entre elles, il y & deux gusres choles encorea confideter , affauoir 12 caufe de cetre
égaleon in&gale application des aions deces puiffances i s'entre ayder & tefifter, & I'efpece de
progrelfion de cette égaleouinégale application des actions de ces puiffances entre elles,
Touchant cecte égale ou inégale application des a&ions de ces puiifances 3 s'entre ayder &
refifter, les mefmes puiffances, ny leurs attions, nyleur route ,ny leur conmimunication, éparé.
ment ow conjoinétement n’enfoat pas la caufe s il refte donc que la longueur par laquelle cette

* ligne de communication P Q:, mefure les interuales éganx ou bien inégaux d'entre 1a route

‘DG, del'adtion delapuiffance D, & chacunedesroutes C Q, & BP, desaétionsdes deux

puiffances C, & B, enfoitlacaufe. o .
Touchantl'efpece de progreflion de cecte égale ou inéﬁale apfhcauon des actions de ces

puiffancesd s’entreayder ou refifter, vne de ces proprietez effentiellés peut a faire cognoiftre,
Or cetre progreflion tefle quellefoit, A cette proprieté cflenticlle, que 1a route DG, de

Pactiondelapuiffance D, allant & reuenant d’vn bout 3 autre fur mefines termesau longdela

ligne decommunication P Q_ cesinégalesapplications desactions de ces puiflances Y s'entre

a ldcr ou refifter font reciproqués d'vne pared Paucre, & lesmefinesd rebours en revenant qu'en
allane, _\ o, o |

Enla natureil ne paroilt qwvn moyen d'avoir vne telle cfgegc de progreflion en ces inégales
applications, aflauoir que lalongueur de laligne de communication QP, quieneftlacanfe,
foit diuifée en parties égales entreclles, & que chaque action de chacune des trois puiffances
B, C, &nottammentdelapuiffance D, foit conceut aufli diuifée en mefme nombee de par-
ties égales entre elles quelalongueur de ceree ligne de communication Q_P, comme icy en
quatre pastics égales P F, FN%, ML, & LQ. )

Etque quand Jaroute D G, (e trouue par exempleen F, alors vn quare de fon adtion fe
trouue appliqué A refifterdl'a&ion de la puiffance C, &{esautres trois quarts {e trouuent ap=
pliquez 3 refifter A 'altion de la puiﬂ'ance B, & que le rebours auienne quand cette route

DG, fetrouucen E. : .
Oti fon void que file poinét P, eftiecentreimmobile d'vn cercledont P Q, foitle rayen,

afin que cerayon PQ, demeureimmobile entreles contrares actions de deux’puiffances’qui
produifent leurs aGtions par deux routes droictes en fens coneraire entre elles , dongbvne foiten
F, l'autreen Q, celle dontlaroutc eften F, doiteftre quadruplede celle dorit la route et
en Q, puisque de chaque fois qu'elleluy eft égale vne quatriéme particfenlement de fon aQion
s'applique A refifterd 'adtiondelapuiffance C, &les trois quarts s'appliquentd refifter} I'a.
¢tiondelapuiffance B, ceftidire,s'appliquent au poinét immobile P. ,
Le furplus des confequences quon peut déduice de cette penfée pour totites efpeces de balane
ces, lemmieres; contre- poids, machines, mouuemens, plans inclinez, & autres, eft éuident, &
uede 13 fuit que files graues de ce monde tendent au centre de la tesre, le centre de grauiré
'vne boule permanente en vne pofition eft en la diametrale commune 3 la terre, & & la boule an
oinét coupré an centre de laterre eninuolution auecles deux poinéts ciu'y donne la {utface de
fa boule,8 s'ils tendent & vn but 3 diftance infinie,le centre de gravité delaboule et fon cencre,

font vais entxe eux,
I'l 81 DI



